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A U 

LECTEUR. 



| E S Vf âge s du Compas 
de Proportion étant 
dans un très - *grand 
nombre j je me fuis, 
propofé devons donner 
feulement icy j, Mon cherLe&eur, 
ceux qui né ont femblé les plus utiles 
& les plus generaux , afin que par 
leur moyen vous piaffiez, facilement 
trouver les autres de vous - même ^ 
furtout quand vous aurez, bien com- 
pris les demonftr ations de cèux que 
je prétens enfeigner icy le plus briè- 
vement qu’il me fera pojjible. Ænfi 
je me fûts contenté de mettre feule- 
ment dans cét lnftrument , d’un 
côté la Ligne des Parties égales , 
A 2 pour 
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AU LECTEUR. 

pour pouvoir divifer une Ligne 
' droite félon une raifon donnée : La 
Ligne des Plans , pour pouvoir 
augmenter & diminuer un Plan 
félon une raifon donnée : & la Li- 
gne des Polygones , pour pouvoir 
infer ire dans un Cercle un Polygone 
régulier > & de l'autre côté j la 
Ligne des Cordes 5 pour la meftt- 
re des Angles & la Ligne des 
Solides , pour pouvoir augmenter 
& diminuer un Solide félon une rai - 
J on donnée. 


D E 
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D E 


L’ U S A G E 

DU 

COMPAS 

DE PROPORTION. 

H toE Compas de Proportion eft 
un Inftrument de Mathema- 
kj tique, dont on peut fe fer- 
sfjj vir trés-commodementpour 
refoudre promptement & fa- 
cilement les Problèmes les plus utiles 6c 
les plus necefTùres dans toutes les parties 
de Mathématique, & principalement dans 
la Géométrie pratique, tant fur le papier 
que fur le terrain. 

Bien que la conftrudtion de cét Infini- 
A j ment 
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6 Construction du Compas 
ment ne foit pas inconnue aux Ouvriers , 
qui travaillent aux Inftrumens de Mathé- 
matique j neanmoins je ne lailîèray pas 
de l’enfeigner icy brièvement pour les Li- 
gnes que nous nous fommes propoféesdy 
mettre, fçavoir pour les Lignes des Par- 
ties égales , des Plans , des Polygones 5 
des Cordes , & des Solides , étant facile 
à leur imitation d’y ajouter les aurres li- 
gnes , dont on peut avoir beloin dans la 
pratique , comme la Ligne des Tangen- 
tes , pour la defeription des Cadrans So- 
laires, la Ligne des Adetattx , ôcc. 

Conflruffion du Compas de 
Proportion . . 

A Yant déterminé la longueur du Com- 
pas de proportion , que vous vou- 
lez conftruire, comme de fix pouces, ce 
qui eft le plus ordinaire, & la largeur, 
comme de fîx lignes , préparez deux Ré- 
glés de leton , ou de quelqu autre ma- 
tière lolide , ayant cette même longueur 
Ôc cette même largeur , pour les jambes 
de vôtre Compas, lelquelles doivent être 
mobiles à l’entour de leurs extremitez, 
que l’on doit pour cette fin joindre en- 
femble par le moyen d’une charnière , 

enfor- 

-V - « 
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,. e l’on doit pour cette fin joindre en- 
üible par le moyen d’une charmer^. 
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de Proportion. T 

enforte que le Compas de proportion le 
puilïè fermer & ouvrir comme Ton vou- 
dra par un mouvement , qui foit autant 
égal & uniforme qu’il fera polîible, pour 
s’en pouvoir fervir plus commodément. 

Le centre de cette charnière fera pris 
pour le centre du Compas de propor- 
tion , comme A , duquel on doit tirer 
deflus chaque jambe de côté & d’autre 
toutes les lignes qu’on veut ajoûter au 
Compas de proportion, pourfon ufàge, 

& premièrement la Ligne des Parties 
égales , ainli appellée , parce qu’elle eft 
divifée en un certain nombre de parties 
égales, tel que l’on veut, & le plus grand 
fera le meilleur , afin que l’ufage en foit 
plus univerfel. Ce nombre eft ordinaire- 
ment aoo, dans une longueur de foc 
pouces, & bien que la divifion de cette 
ligne en 200 parties égales foit facile , 
neanmoins pour ne rien laillèr à deviner, 
je dirayicy en peu de mots la maniéré de 
faire cette divifion. 

La longueur de vôtre Ligne étant de- Parties 
terminée lùr chaque jambe , divifez-la c è* leu 
depuis le centre du Compas de propor- 
tion jufqu a fon extrémité , en deux par- 
ties égales, dont chacune vaudra 100. 
Diviiez encore chacune de ces deux par- 

A 4 « ties 
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S Construction du Compas 

ties égales en deux autres parties égales, dont 
chacune vaudra 50. Divilez enfuite chacu- 
ne de ces parties égales en deux autres par- 
ties égales , & chacune de ces nouvelles par- 
ties égales en cinq parties égales, & enfin 
chacune de ces dernieres parties égales en- 
core en cinq parties égales , & la Ligne 
propofée Te trouvera divifée en les 200 
parties égales, que vous feparerez de cinq 
en cinq par de petites lignes , aufquelles 
vous ajouterez des chiites de 10, en 10, 
feulement , en les contant depuis le cen- 
tre A , juîqu’à l’autre extrémité , où le 
nombre 200 fe trouvera. 

Proche la Ligne des parties égales, 011 
pourra ajouter fur la même lurfàce du 
Compas de proportion la Ligne des 
Plans, ainfi appellée, parce qu’elle com- 
prend depuis le centre A, les cotez ho- 
mologues d’un certain nombre de Plans 
femblables multiples du premier & plus 
petit par les nombres naturels 2 , 3 , 4 , 
Sec. Ce nombre eft ordinairement 64, 
dans une longueur de fix pouces, telle 
que nous l’avons icy fuppofée ; fi bien 
que l’extremité de cette ligne reprefente 
le côté du 64 e Plan , c’eft-à-dire d’un Plan 
C\ fois plus grand qu’un autre Plan fem- 
blable, dont le côte homologue eft égal 
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de Proportion. 9 
à la 8 e partie de toute la ligne des Plans, 
parce que là Racine quarrée de 64 eft 8 $ 
6 c c’cft pour cela qu’on a choifi ce nom- 
bre quarré 64 , afin que là Racine quar- 
rée 8 étant exaCte , on ait auffi exacte- 
ment le côté homologue du premier 6 c 
du plus petit Plan Semblable , parce que 
ce côté eft égal a la 8 e partie du côté ho- 
mologue du 64 e Plan , puiique la Racine 
qu^rree de 64 eft 8 , 6 c que les Plans 
lemblables font entr’eux comme les quar- 
rez de leurs cotez homologues , par 10. G. 

Pour trouver le côté homologue de ce 
premier 6 c plus petit Plan , 6 c par Ion 
moyen les cotez homologues de tous les 
autres Plans femblables , doubles , tri- 
ples , quadruples , 6 c ainfi enfuite jus- 
qu’au 64e , 6 c plus grand Plan , divifez à 
part le côté de ce plus grand Plan , ou la 
ligne des Plans en un certain nombre de 
parties égales , qui Soit divifible par la 
Racine quarrée 8 du plus grand Plan 64 , 
6 c le nombre le plus grand fera le meil- 
leur, comme en 1000 parties égales,, ce 
qui fera facile dans une longueur de fix 
pouces j 6 c diuifez ce nombre 1 000 , par 
la même Racine quarrée 8 du plus grand 
Plan 64 , & le quotient donnera exacte- 
ment 12 j parties pour La quantité du cô- 

A 5 té 
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lo Construction du Compas 
té du premier Plan. C’eft pourquoy fi 
l’on porte 115 parties fur la ligne des 
Plans depuis le centre A , on aura un 
point qui terminera la longueur du côté 
homologue du premier Plan , par le 
moyen duquel on trouvera aifément les 
longueurs des cotez homologues des au- 
tres" Plans femblables multiples ; comme 
fi on veut trouver le côté homologue 
d’un Plan double , on multipliera pa^2, 
le quarré 15^2.5 , du nombre 125, des 
parties du coté du premier Plan , de 011 
prendra la Racine quarrée du produit 
51250, laquelle donnera environ 177 
parties pour le côté homologue du Plan 
double : C’eft pourquoy fi on porte 177 
parties fiir la Ligne des Plans , depuis le 
centre A, on aura un fécond 'point, qui 
terminera la longueur du côté du fécond 
Plan : ainfi des autres. 

C’eft de cette maniéré que nous avon$ 
fûpputé la Table fuivante , qui montre 
le nombre des parties des cotez homolo- 

f ues de tous les Plans (èmblables , dou- 
les, triples, quadruples , &c. à l’égard 
du plus petit coté de 125 , ou du plus 
grand de 1000 parties. 


Cette 
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I 

izs 


17 

5^51 

331 

718 


49 

Î 7S 

a 

177 


18 

53 ° 


34 

729 


5 ° 

824 

3 

216 


19 

545 - 


35 

739 


5 i 

892 

4 

25-0 


20 

559 


36 

750 


52 

901 

5 

279 


21 

5-73 


37 

760 


53 

910 

6 

3°6 


22 

5-86 


38 

77 ° 


54 

918 

7 

33 ° 


2 3 

5-99 


39 

780 


55 

927 

8 

35"3 


24 

612 


40 

79 ° 


5 Ô 

935 

9 

37 5 


25- 

625" 


4 i 

8co 


57 

944 

10 

39 J- 


26 

^37 


42 

810 


58 

952 

1 1 

414 


2-7 

65-0 


43 

819 


59 

960 

12 

433 


28 

J 661 


44 

829 

. 

60 

968 

13 

45-0 


29 

ô /3 


45 

839 


61 

976 

H 

467 


3 ° 

684 


46 

848 


62 

984 

15-484 


3 i 

696 


47 

8 57 


63 

99 2 

|i6 

S 00 


3 2 

7°7 


48 

866 


64 

1000 


Cette Table (è peut fupputer par une 
autre maniéré , qui eft plus facile que la 

Î >recedente, parce quelle peut fervir de 
a même façon pour un autre nombre 
du plus grand Plan que 64 , lors que ce 
nombre ne fera pas quarré , & qu’il ne 
divifera pas exactement le quarré du nom- 
bre des parties du côté du même plus 
grand Plan ; ce qui empêchera le côte du 
premier Plan d’être exadl , & de pouvoir 
s’en fèrvir pour trouver commodément 

A 6 les 
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12 Construction du Compas 

les cotez homologues des Plans fembla- 
bles multiples. Dans ce cas on po irra 
trouver ces cotez plus facilement en cet- 
te forte. 

Faites une Réglé de trois directe , 
dont le premier terme foit le plus grand 
Plan , comme icy 64 , le fécond loit le 
Plan femblable, dont on cherche le cô- 
té homologue , comme par exemple 5 , 
pour un Plan quintuple du plus petit, & 
le troifiéme loit le quarré du nombre 
des parties du côté du plus grand Plan , 
comme icy 1000000, & la Racine quar- 
rée du quatrième terme 78155 , donne- 
ra environ 279 parties pour le côté ho- 
mologue du Plan quintuple, comme il 
eft évident par 20. 6. Amfi des autres. 

Enfin proche la Ligne des Plans, on 
pourra ajoûter la Ligne des Polygones , 
ainfi appeilée , parce quelle comprend 
depuis le centre A, les cotez d’un certain 
nombre de Polygones réguliers fnlcrits 
dans un meme cercle, le Quarré y étant 
compris, 8c non le Triangle , pour n’ê- 
tre pas d’un grand ufage. Ce nombre eft 
ordinairement 8 , en commençant de- 
puis le Quarré jnf qu’au Dodécagone , les 
autres Polygones n’étant pas d’un fi grand 
uiage , parce que les Polygones réguliers 

ne 
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' de Proportion. 13 
ne fervent ordinairement que pour la for- 
tification des Places regulieres, & qu’il 
fe trouve rarement une Place reguliere de 
plus de douze Battions. 

Puifque les cotez des Polygones réguliers 
inferits dans tin même cercle diminuent à 
mefiire qu’ils ont plus de cotez , il s’enfuit 
que le côté du Quarré eft le plus grand de 
tous , & que par confequent on le doit faire 
égal à la longueur de la ligne des Poly- 
gones , que nous avons iuppofée de lix 
pouces, en la prenant depuis le centre A. 

Ayant ainfi déterminé la longueur du 
côté du Quarré, on le divilèra en tel 
nombre de parties égales que l’on vou- 
dra, & le .plus grand fera le meilleur , 
comme en 1000 , pour trouver dans ces 
parties la valeur des cotez des autres Po- 
lygones, & premièrement le côté de 1 ’Exa- 
gorie j ou le Rayon du cercle commun à 
tous ces Polygones, ce qui fera facile; 
parce que ce Rayon eft le côté d’un trian- 
gle ilolcele re&anglc , dont l’hypotenulè 
eft égale au côté du Quarré. C’eft pour- 
quoy fi on multiplie ce côté que nous 
avons fuppofé de 1 000 parties , par luy 
même, on aura 1000000 pour Ion quar- 
ré, dont la moitié y 00000 fera par con- 
fequent le quarré du Rayon, par 47. r. 

A 7 C’eft 
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14 Construction du Compas 
C’eft pourquoy fi on prend la Racine 
quarrée de cette moitié 500000, 011 au- 
ra 707 parties pour le Rayon, ou pour 
le côté de i’Exagone, que l’on pourra 
auifi trouver par cette analogie : 

Comme le Sinus Total- 1 00000 


Au coté du Quarré ----- 1000 


Ain ft le Sinus de ^ degrez. 7071 0 

Au côté de VExaoone 707 

Par le moyen du coté de l’Exagone 
aînfi trouvé on trouvera les cotez de tel 


autre Polygone quon voudra, par cette 
analogie : 

Comme le Sinus Total , 


Au double du côté de VExagoney 
Ainfi le Sinus de la moitié de l'an- 
gle du centre du Polygone , 

Au côté du Polygone qu on cherche. 
Ceft de cette manière que nous avons 
conftmit la Table iuivante, qui montre 
la quantité des cotez des Polygones ré- 
guliers depuis le Quarré jufqu au Dodé- 
cagone 5 & il fera facile de la prolonger 
autant que Ton voudra, pour les Poly- 
gones de plus de cotez, & par Ton moyen 
de marquer les cotez fur la ligne des Po- 
lygones , en ponant les parties qu’ils con- 
tiennent depuis le centre A fur la même 
ligne des Polygones. Cela eft trop clair. 
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de Proportion. ï? 
fans quil Toit befoin d’en donner un 
exemple particulier , 6c c’eft pour cela 
auffi que nous ne nous fommes pas arrê- 
té à donner la démonftration des deux 
analogies precedentes. 


Polygones j 

coflez. 

Quarré \ 

IOOO 

Pentagone 

83 ï 

Exagone 

707 

Eptagone j 

613 

Oftogone | 

540 

Enneagone \ 

484 

Décagone | 

4^7 

Endecagone 1 

398 

Dodécagone 1 

' 3^ 


Il ne refte plus qu’à vous enfeigner la 
maniéré de mettre de l’autre côté, c’eft à 
dire fur l’autre lùrface de chaque jambe 
du Compas de Proportion , les lignes des 
* Cordes 6c des Solides, 6c premièrement 
la ligne des Cordes en cette forte. 

Ayant 
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i 6 Construction du Compas 

Ayant tiré du centre A, fuir chaque 
jambe du Compas de proportion , la li- 
gne des Cordes , ainn appellée , parce 
quelle comprend les cordes de tous les 
dcgrez du demi cercle, qui a pour Dia- 
mètre la longueur de cette ligne , laquel- 
le doit être égale de côté 8 c d’autre ; por- 
tez les cordes de tous les degrez de ce 
demi cercle divifé exaélement en Tes 180 
degrez , en les prenant depuis l’une des 
deux extremitez du Diamètre, depuis le 
centre A, fur chaque ligne des Cordes, 

8 c y marquez autant de points , qui re- 
prefenteront les degrez du demi cercle : 
Séparez ces points ou degrez de cinq en 
cinq par de petites lignes , pour les pou- 
voir conter plus facilement, 8 c y ajoutez 
les chifres de i o en i o , en commençant 
à conter depuis le centre A, julqua l’ex- 
tremité du Compas de proportion, où 
le 1 8 o e degré fe trouvera. 

On pourroit aulïi marquer les degrez 
fur cette ligie des Cordes , par le moyen 
d’une Table qui fuppoferoit la longueur 
de la ligie des Cordes divifée en iooo 
parties égales*, mais comme cette manié- 
ré né me femble pas h limplc , ni fi exac- 
te que la precedente, je n’en parleray pas * 
davantage. 

Proche 


Digitized by Google 



de Proportion. i 7 

Proche la ligne des Cordes, on pourra Solidti , 
mettre la ligne des Solides , ainfi appellée , 
parce quelle comprend les cotez homolo- 
gues d'un certain nombre de Solides fem- 
blables multiples du premier 8 c plus petit , 
par les nombres naturels z , 3 , 4 , &c. 

Ce nombre eft ordinairement 64 , dans 
une longueur de fix pouces, telle que 
nous l'avons icy fuppofée, fi bien que 
l’extremité de cette ligne reprefente le 
côté du 64 Solide, c’eft-à-dire d’un Soli- 
de 64 fois plus grand qu’un autre Solide 
femblable, dont le côté homologue eft 
égal à la 4 e partie de toute la ligne des So- 
lides, parce que la Racine cubique de 
64, eft 4 j & c’eft pour cela que l'on a 
choifi ce nombre cubique 54, afin que. 
là Racine cubique 4, étant exade, on 
ait aufii exadement le côté homologue 
du premier & plus petit Solide fembla- 
ble, parce que ce coté eft égal à la 4 e 
partie du côté homologue du 64 e Soli- 
de, puilque la Racine cubique de 64 eft 
4, & que lès Solides femblables font 
comme les cubes de leurs cotez homolo- 
gues, par 33. 11. 

Pour trouver le côté homologue de 
ce premier 8 c plus petit Solide, 8 c par 
fon moyen les cotez homologues de tous 

les 
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Construction du Compas 
les autres Solides fembiables , doubles , tri- 
ples, quadmples, & ainfi en fuite julques 
au 64 e & plus grand Solide ; divifez à part 
le côté de ce plus grand Solide, ou la ligne 
des Solides,en un certain nombre de parties 
égales, qui foit divifible par la Racine cu- 
bique 4, du plus grand Solide 64, & le 
nombre le plus grand fera le meilleur, 
comme en 1000 parties égales-, & divi- 
fez ce nombre 1000, par la même Ra- 
cine cubique 4, du plus grand Solide 
64 , de le quotient donnera exactement 
150 parties pour la quantité du côté du 
premier Solide. C’eft pourquoy fi Ton 
porte 250 parties fur la ligne de Solides 
depuis le centre A, on aura un point, 
qui terminera la longueur du côté ho- 
mologue du premier Solide , par le moyen 
duquel on trouvera aifément les lon- 
gueurs des cotez homologues des autres 
Solides fembiables multiples ; comme fi 
on veut trouver le côté homologue d’un 
Solide double, on multipliera par 2 le 
cube 15625000 du nombre 250 des par- 
ties du côté du premier Solide, & on 
prendra la Racine cubique du produit 
$1250000 , Laquelle donnera environ 
3 x 5 parties pour le côté homologue du 
* Solide double. C’eft pourquoy fi on por- 
te 


Digitized by Google 



de Proportion. 

te 3 i 5 parties ütr la ligne des Solides de- 
puis le centre A , on aura un fécond 
point, qui terminera le coté du fécond 
Solide. Ainfi des autres. 

Ceft de cette maniéré qu’on a fiippu- 
té la Table lïiivante, qui montre le nom- 
bre des parties des cotez homologues de 
tous les Solides femblables , doubles , tri- 
ples , quadruples , &c. à l’égard du plus petit 
côté de 125 ou du plus grand de 1000 
parties. 


1 

2fO 


17 

643 


33 

802 


49 

914 

2 

3*5 


18 

6ff 


34 

bio 


5 o 

921 

3 

360 


19 

667 


35 

r bi8 


fi 

927 

4 

397 


20 

678 


3 û 

825 


fi 

933 


' 






— 



— • 


5 

427 


21 

689 


37 

§33 


53 

939 

6 

454 


22 

700 


3 * 

84? 


54 

945 

7 

478 


2-3 

711 


39 

848 


55 

95 i 

,8 

fOO 


24 

721 


40 

3)' 5 


56 

•956 

9 

520 


*5 

73 1 


41 

862 


57 

962 

10 

5-38 


26 

740 


42 

869 


58 

967 

11 

SS6 


2-7 

7 f° 


43 

876 


59 

973 

12 

57 * 


28 

759 


44 

882 


60 

978 

13 

f 88 


29 

768 


4 5 

889 


61 

984 

*4 

602 


30 

777 


46 

896 


62 

989 

if 

616 


3 1 

78 jt 


47 

902 


63 

995 

16 

630 


32 

794 


48 

908 


64 

1000 


Cette 
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Cecte Table le peut fupputer par une 
autre maniéré, qui eft plus facile que la 
precedente, parce quelle peut fervir de 
la même façon pour un autre nombre du 
plus grand Solide que 64 , lors que ce 
nombre ne fera pas cubique, & qu’il ne 
divifera pas exactement le cube du nom- 
bre des parties du côté du même plus 
grand Solide ; ce qui empêchera le côté 
du premier Solide d’être exaCt , 8 c de 
pouvoir s’en fèrvir pour trouver commo- 
dément les cotez homologues des Soli- 
des femblables multiples. Dans ce cas on 
pourra trouver ces cotez plus facilement 
en cette forte. 

Faites une Réglé de trois direéte , dont 
le premier terme foit le plus grand Soli- 
de, comme icy 64, le lecond foit le So- 
lide femblable , dont on cherche le côté 
homologue , comme par exemple 5 , 
pour un Solide quintuple du plus petit, 
8 c le troifîéme foit le cube du nombre 
des parties du côté du plus grand Solide , 
comme icy ioooooooco, 8 c la Racine 
cubique du quatrième terme 781 25000 , 
donnera environ 427 parties pour le cô- 
té homologue du Solide quintuple, com- 
me il eft évident par 53. 1 1 . Ainfi des 
autres. 

USA- 
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♦ 

USAGE DE LA LIGNE 

DES - ’ 

PARTIES EGALES. 

L A ligne des Parties égales lèrt pour 
diviler une ligne droite d’une gran- 
deur donnée en parties égales , pour luy 
ajouter ou pour en retrancher telle par- 
tie que l’on voudra; pour tracer un Plan 
fur le papier; pour fervir d’Echelle à ce 
Plan , & y connoître la mefure de tou- 
tes fes parties par rapport à une Ligne 
connue : ce qui eft d une très-grande uti- 
lité dans b Fortification, où l’on peut 
connoître fans Trigonométrie, ôc fans 
aucune Echelle particulière, la quantité 
d’une Courtine, d’une Face, d’un Flanc, 
Scc. le côté intérieur du Polygone, ou 
bien b Ligne de defenfe étant fuppofée 
d’une grandeur connue, laquelle eft d’en- 
viron 110 toifes dans un Fort Royal. 


P R O- 
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PROBLEME I. 

Divifer me ligne donnée en autant 
de parties égales que l’on 
•voudra. 

P Our divifèr une Ligne donnée en un 
nombre donné de parties égales, il 
en faut porter la longueur liir la ligne des 
parties égalés du Compas de proportion, 
a un nombre de part & d autre, qui £bit 
divifible par le nombre donné, en forte 
que le Compas de proportion (bit ouvert 
dune telle maniéré, que la diftance de 
ce nombre dans chaque Ligne des par- 
ties égales , loit égale à la ligne donnée. 
Après quoy, le Compas de proportion 
demeurant ainfi ouvert, on prendra avec 
le compas commun de côté & .d’autre 
fiir la même Ligne des parties égales , la 
diftance du nombre qui viendra en divi- 
fant par le nombre donné, le nombre 
auquel on a appliqué la longueur de la 
ligne donnée lurles parties égales ; & cet- 
te diftance divifera la Ligne donnée en 
autant de parties égales qu’il a été pro- 
pofé. 

Ex EM- 
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Exemple. 

Qu’il faille divifer par exemple en cinq 
parties égales la Ligne donnée FG. Sup- 
pofons 
que les 
deux Li- 
gnes AB, 

AQfoient 
chacune la 
Ligne des 
parties é~ 
gales du 
Compas 

de Proportion, en forte que A foit le 
centre, &lesextremitezB, C, les points 
200. Parce que ce nombre 200 eft divi- 
fible par 5 , il pourra fervir pour la di- 
vision de la Ligne propofée FG , en cinq 
parties égales ; fçavoir en ouvrant le Com- 
pas de proportion, en forte que la dis- 
tance BC, de 200 à 200, foit égale à la 
Ligne propofée FG i & en prenant la di- 
ftance DE de 40 à 40 , qui eft la cin- 
quième partie de 200, car je fuppofe 
que b marque 40 eft en D & en E : & 
cette ouverture DE, diviiera la ligne pro- 
pofée FG, en cinq parties égales, com- 
me 
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me il étoit propofé; c eft à dire que la Li- 
gne DE , fera la cinquième partie de la 
Ligne donnée FG, ou de Ion égale BC. 

Démonstration.. 

Car à caufe que les deux triangles ifo£ 
celesABC, ADE, font femblables, par 
6. 6. on connoît par 4. 6. que les quatre 
Lignes AD, AB, DE, BC, font pro- 
portionclles. D’où il fuit que comme AD 
eft la cinquième partie de AB , parce que 
AD eft de 40 parties, & AB de 200, 
àuffi la Ligne DE eft la cinquième partie 
de la Ligne BC, ou FG, fon égale. Ce 
quil faloit démontrer. 

S c o l 1 e. 

Au lieu d’appliquer la longueur de la 
Ligne donnée FG,de 200 à *00, on 
l’auroit pu appliquer de 100 à 100, qui 
eft un nombre div ilîble par 5 , &c alors 
on auroit pris la diftancd de 20 à 20, 
qui eft la cinquième partie de 100 , pour 
avoir auftï la cinquième partie de la Li- 
gne propofée FG; mais il auroit falu ou- 
vrir davantage le Compas de proportion , 
ce [qui eft moins commode dans la pra- 
tique. 
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tique, & c’eft pour cela que nous nous 
fournies fervi du nombre zoo , lequel 
étant plus éloigné du centre A, ne de- 
mande pas une fi grande ouverture du 
Compas de proportion. 

Si on ne peut pas appliquer fiir la Li- 
gne des parties égales la longueur de la 
Ligne donnée FG , pour être trop gran- ' 
de , on en appliquera feulement la moi- 
tié , ou le tiers , pour en trouver la cin- 
quième partie, comme il a été enfeigné; 
8c le double ou le triple de cette partie 
fera l’a cinquième partie de toute la Ligne 
propofée FG. Il peut arriver d’autres cas, 
lelquels n’étant pas de grande conlèquen- 
ce , ne méritent pas que nous en parlions 
icy davantage. 

PROBLEME IL 

Couper une Ligne donnée félon une 
raifon donnée. 

A ppliquez la Ligne donnée fur la Li- 
gne des Parties égales de part 8c 
d’autre, en forte que le Compas de pro- 
portion foit tellement ouvert, que la di- 
ftance du nombre égal à la fomme des 

B deux 


Digitized by Google 



2 6 Usage de la Ligne 

deux termes de la raifon donnée , pris de 
côté 8 c d’autre fur la Ligne des Parties 
égales , foit égale à la Ligne donnée ; & 
le Compas de proportion demeurant ainiî 
ouvert, prenez avec le compas commun 
fur chaque Ligne des Parties égales, la 
diftance du nombre égal à l’un des deux 
termes de la raifon donnée , pour La por- 
ter enfuite fur la Ligne propofée depuis 
l’une de fes deux extremitez , & cette 
Ligne fe trouvera coupée félon la raifon 
donnée. 


Exemple. 

Qu’il faille divifèr la Ligne donnée 
•FG, en deux parties , dont- la raifon foit 
égale à celle des deux nombres donnez 
50, ç) o. Suppofons que les Lignes AB, 
AC , foient chacune la Ligne des parties 
égales du Compas de proportion, que le 
centre foit A , que les deux points B, C, 
également éloignez du centre A , foient 
les points marquez 1 40 , qui eft la fom- 
me des deux termes 50, 510, de la rai- 
fon donnée ; 8 c que les deux points D , 
E , aufîi également éloignez <lu centre A , 
foient les points marquez 50, qui eflfun 
des deux nombres de la raifon donnée. 

Ayant 
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Ayant ouvert le Compas de proportion , 
en forte que la d illance BC , de 1 40 à 
140, foit égale à la ligne donnée FG, 
prenez la diftance DE, de 50 à 50, &la 
portez for la Ligne donnée FG, depuis 
Ion extrémité F en FI 5 & les deux par- 
ties FH, GH, feront dans la raifon des: 
deux nombres donnez 50, 90. 

B 



Démonstration. 

Car fi l’on tire par le point D , à la 
Ligne AC, la parallèle DI, on aura CI, 
égale à DE , 6c par confequent à FH, 
parce que l’on a fait FH égale à DE : 6c 
à caufo de BC , égale à FG , par la con- 
ftruétion , on aura BI égale à GH j 6c 
parce que AD eft de 50 parties, 6c AB 
de 140 , 6c par confoquent DB, de po, 
6c que par 2. 6. la raifon des Lignes Cl, 
BI, eft égale à celle des deux AD, DB, 
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50,90, il s’enfuie que la raifon des deux 
Lignes FH , GH , égales aux deux Cl , 
BI , elt égale aulïi à celle des deux nom- 
bres donnez 50, 5)0. Ce quil faioit dé- 
montrer. 


6 C O L I E. 

t 

Si les deux nombres donnez font trop 
petits , on les multipliera chacun par un 
meme nombre tel que l’on voudra, pour 
avoir leurs équimultiples , lelquels étant 
en même raifon que les deux nombres 
donnez , pourront fervir pour la folution 
du Problème , pourvu que leur fournie 
ne foit pas plus grande que a 00 , parce 
que le plus grand nombre des parties 
égales ne pâlie pas 200. 

On fera tout le contraire, quand les 
deux nombres donnez feront trop grands, 
c’elt-à-dire qu’on les divifera chacun par 
un même nombre tel que l'on voudra, 
pour avoir deux autres nombres plus pe- 
tits, dont on pourra fe fervir à la place 
des deux donnez, puilqu’ils feront dans 
la même raifon , comme étant fembla- 
bles parties aliquotes des deux nombres 
donnez. 

Il cft évident que s’il falloit couper la 

Ligne 
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Ligne FG, en parties proportionnelles à 
plus que de deux nombres donnez , il 
fàudroit ajoûter enfemble tous ces nom- 
bres donnez , pour avoir leur fomme , 
& travailler comme il vient d etre enfei- 
gné. 

Si les deux ternies de la raifon donnée 
font des bradions de diverfe eipece, on 
les réduira en d'autres bradions de même 
dénomination, &en négligeant le déno- 
minateur commun , on Te iervira des nu- 
meratairs à la place des bradions propo- 

ri * L L 

lees, 

t 

PROBLEME III. 

Etant données deux Lignes j & les 
T orties égales de Vune trou- 
ver les Parties égales 
de Vautre » 

S I on applique la longueur de la Ligne, 
dont les Parties égales font connues , 
de côté & d’autre au nombre de ces Par- 
ties iur la Ligne des Parties égales du 
Compas de proportion , & que l’on por- 
te la longueur de l’autre ligne, fur la mê- 
me Ligne de ces Parties égales , fans chan- 

B 3 ger 
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ger l’ouverture du Compas de propor- 
tion , en forte que cette longueur s ac- 
corde de part & d autre à un même nom- 
bre ; ce nombre fera celuy des Parties 
égales qu’on cherche. 

Exemple. 

Que la ligne FG # , foit par exemple le 
côté intérieur d’un Polygone fortifié , & 
que ce côté étant fiippole de 120 Parties 
égales, ou de 120 toifes, il faille trou- 
ver dans ces mêmes parties la quantité de 



1 

-A E C 


la Demi-gorge FH. Suppofons comme a 
l’ordinaire, que les lignes AJB, AC, 

foient 
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foient chacune la Ligne des Parties égales 
du Compas de proportion ; que le cen- 
tre fbit A, & que les deux points B, C, 
foient les points marquez 120. Ayant 
ouvert le Compas de proportion , en 
forte que la diftance BC de 120 à 120, 
fbit égale à la Ligne donnée FG , & le 
Compas de proportion demeurant ainfi 
ouvert , portez avec le Compas commun 
la longueur de l’autre ligne donnée FH, 
fur la Ligne des parties égales ,, en forte 
que cette longueur réponde de côté & 
d’autre en deux points également éloi- 
gnez du centre A , c’eft à dire du même 
nombre des parties égales , comme D , E : 
tk fi ce nombre fè rencontre par exem- 
ple 2 6 , c’eft à dire , fi chacune des Li- 
gnes égales AD , AE , fè trouve de 2 6 
parties, on conclura que la ligne FH, 
contient 2 6 parties femblables à ceües 
dont FG en comprend 120. 

Démonstration. 

# 

Car dans les deux triangles ifbfceles 
ABC, ADE, on connoît par 4. 6 . que 
la raifon des deux Lignes BC, DE, ou 
de leurs égales FG , FH , eft égale à cel- 
le des deux AB , AD , ou des deux 

B 4 nom- 
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nombres 120 , 2 6 . C’eft pourquoy la 
Ligne FG étant de 120 parties égales, il 
eft de neceflité que la Ligne FH con- 
tienne 2 6 de ces mêmes Parties. Ce qu’il; 
faloit démontrer. 

S C O L I E. 

On pourra connoître de la même fa- 
çon la quantité d’une Face, d’un Flanc» 
d’une Courtine , & de toutes les autres 
Lignes d’un Polygone fortifié. Mais fi 
la Ligne FG fe trouve trop grande pour 
pouvoir être appliquée fur la Ligne des 
Parties égales, on fe fervira de fa moitié 
ou de fbn tiers , en prenant pareille- 
ment la moitié ou le tiers du nombre de 
la Ligne DE, pour la Ligne FH. Et fi 
le nombre des parties fuppofées de la 
Ligne FG eft trop grand , on fe fervira 
aufll de la moitié ou du tiers de ce nom- 
bre, après quoy on prendra le double 
ou le triple du nombre des Parties égales 
que l’on trouvera pour la Ligne FH, 
pour avoir en ce double , ou en ce tri- 
ple , le véritable nombre des Parties éga- 
les de la même Ligne FH. 


PRO- 
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PROBLEME IV. 

Etant donnée une Ligne & le nom- 
bre des Parties égales qu'elle con- 
tient j en retrancher tel nombre 
que Von voudra, de ces Parties. 

A Yaiit applique la longueur de la Li- 
gne donnée de côté de d’autre , au 
nombre des Parties égales quelle con- 
tient , fur la Ligne des Parties égales du 
Compas de proportion , portez la di- 
flance du nombre des Parties égales qu’011 
veut retrancher, prife de part & d’autre 
Lir la même Ligne des Parties égales du 
Compas de proportion ainfi ouvert, fiir 
la Ligne propofée depuis l’une de Tes ex- 
tremitez vers l’autre extrémité , & le 
Problème fera refolu. 

Exemple. 

Reprenons la Figure precedente, & 
qu’il faille retrancher du côté intérieur 
FG, que nous fiippolons de 120 toiles, 
La ligne FH, de 16 toifes, telle que doit 
B 5 être 
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être la Demi-gorge dans l’Exagone, fé- 
lon nôtre Metode nouvelle de fortifier, 
qui convient parfaitement bien aux meil- 
leures maximes de la Fortification. Ap- 
pliquez la Ligne donnée FG , fur chaque 
Ligne des Parties égales AB, AC, du 
Compas de proportion, de 120 à 120, 
enforte que la diftance BC , de 120 à 
120, foit égale à la Ligne propoféeFG, 

8c le Compas de proportion demeurant 
ainfi ouvert , portez la diftance DE de 
z 6 à 16 , fur la Ligne donnée FG, de- 
puis fon extrémité F en H; 8c la ligne 
FH fera de 26 Parties égales, dont la li- 
gne FG en comprend 1 20; dont la de- 
monftration ell tout-'a-fait la même que 
celle du Problème precedent. 

S c o l 1 E. 

Vous voyez par la pratique de ce Pro- * 
bleme 8c du precedent, que la Ligne des 
Parties égales du Compas de proportion 
peut trés-commodément fervir d’Echclle 
pour quelque Plan que ce foit, pourviî 
que Fon fçache la quantité d’un de fes co- 
tez ; 8c que l’on peut aifément tracer un 
Plan fur le papier , 8c le réduire en un 
V oiume plus grand ou plus petit de la ma- 
niéré 


Digitized by Google 



des Parties Egales. 35 
niere que Ton voudra. Cela eft trop clair 
pour en parler davantage. 

Je diray feulement que fl la Ligne F G 
eft trop grande , 011 fe fèrvira de fa moitié 
ou de fon tiers, de on prendra le double 
ou le triple du nombre donné pour la Li- 
gne F H j Et que fi le nombre des parties 
mppofées delà Ligne F G eft trop grand» 
011 fe fer vira auffi de la moitié ou du tiers 
de ce nombre , en prenant pareillemenf: 
la moitié ou le tiers du nombre donné pour 
la Ligne F H. 

PROBLEME Y. 

Trouver me Ligne égale à la c ire on- 
ferenced'un Cercle donné. 

P Uifque le Diamètre d’un cercle eft à fà 
circonférence , environ comme 1 00 eft 
3314, ou comme 50 eft à 157, comme 
nous avons démontré dans nôtre Géomé- 
trie Pratique ; Il s’enfuit que fi on appli- 
que le Diamètre du Cercle donné de 50 
à 50, fur la Ligne des Parties égales du 
Compas de proportion, & que le Com- 
pas de proportion demeurant ainfî ouvert , 
on prenne fur la même Ligne des Parties 

B G égales 
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égales la diftance de 1 5 7 à 1 5 7 , on aura la 
longueur de h circonférence quon cher- 
che. 


S c o l 1 e. 

Si oh ne peut pas ouvrir commodé- 
ment le Compas de proportion, en por- 
tant la longueur du Diamètre du cercle 
donné de 50 à 50 pour être trop grande, 
on la portera de 100 à 1 00, ôc alors la 
diftance de 1 5 7 à 1 5 7 , donneraièuldnent 
la moitié de la circonférence du cercle pro- 
pofé. 

Si tour au contraire en connoiftànt la 
.circonférence d’un Cercle , on vouloir 
trouver Ion Diamètre , il faudrait appli- 
quer la longueur de cette circonférence de 
1 5 7 à 1 5 7 , fur la Ligne des Parties égales 
du Compas de proportion, & prendre la 
diftance de 5 o à 5 o fiir la même Ligne des 
Parties égales du Compas de proportion 
ainft ouvert , pour avoir le Diamètre quon 
cherche. 


PRO-r 
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PROBLEME VI. 

Ouvrir le Compas de proportion en 
forte que V angle des deux lignes 
- des Parties égales foit droit . 

TPOrmez de deux nombres quelconques , 
JL comme de 6, 1 1 , ce T riangle re&an- 
gle 1 80 , 144, 108 ; & ayant pris fur la 
Ligne des Parties égales depuis le centre du 
Compas de proportion, 180 parties, 
appliquez cette longueur fur la même 
Ligne des Parties égales , de part & d’autre 
de 108 à 144, &le Compas de propor- 
tion le trouvera ouvert à un Angle de 510 
degrez , à l’égard de la Ligie des Parties 
égales, comme il eft évident par 47. 1 . 

S C O L I E. 

Si les nombres du Triangle re&angle 
font trop petits , on fe fervira de leurs 
doubles, ou de leurs triples, comme il 
fàudroit fe fervir de leurs moitiez, ou de 
leurs tiers , s’ils êtoient trop grands : Mais 
pour empêcher que cela n’arrive, il faut 
que les deux nombres générateurs foient 

£ 7 tels* 
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tels, que la Tomme de leurs quarrez ne 
pallè pas zoo , parce que la Ligue des 
parties égales ne contient pas plus de 200 
parties. 

Pour former un Triangle re&angle de 
deux nombres donnez, on prendra la 
Tomme de leurs quarrez pour Thypotenufe, 
la différence des mêmes quarrez pour un 
côté , 8 c le double du produit de ces deux 
mêmes nombres pour Tautre côté. 

Ce Problème Te peut propofer 8 c re- 
foudre plus generalement , enfaifantque 
l’angle des deux Lignes des parties égales 
Toit égal à un angle donné , en cette forte. 

Ayant pris depuis le centre du Compas 
de proportion, fur la Ligne des parties, 
le nombre des parties que contient le 
Sinus de la moitié de l’angle propofé pour 
un. Sinus total de 200 parties, appliquez 
cette longueur fur la même Ligne des par- 
ties égales , de côté 8 c d’autre toujours de 
1 00 à 1 00 , 8 c les deux Lignes des parties 
égales feront un angle égal au propofé, 

l 
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PROBLEME VIL 

A trois lignes données trouver une 
quatrième proportionnelle. 

A Yant porté la longueur des deux pre- 
mières Lignes données , chacune 
fur la Ligne des parties égales du Compas 
de proportion , qu il ne fera pas neceflàire 
d’ouvrir, parce que cette tranfpofition fc 
doit faire depuis le centre, pourfçavoir 
combien chacune de ces deux Lignes con- 
tient de parties égales , écrivez fur chacune 
le nombre des parties égales quelle com- 
prendra, pour vous en louvenir; & ayant 
appliqué la longueur de la troiiîéme Ligne 
donnée de part & d’autre fur la Ligne des 
parties égales du Compas de proportion, 
a un nombre égal à celuy des parties égales, 
de la première ligne donnée ; & le Com- 
pas de proportion demeurant ain/I ouvert, 
prenez fur la même Ligne des parties éga- 
les , la diftance de côté & d’autre du nom- 
bre égal a celuy des parties égales de la 
fécondé Ligne donnée, & cette diftance 
donnera la longueur de la quatrième Lu 
gne proportionnelle qu’on cherche. 

Exem- 
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Exemple. 

Comme s’il faut trouver aux trois Li- 
gnes données HI , KL, MN , une qua- 
trième proportionnelle : en portant la 
longueur HI de 

la première ligne Itl — il 

donnée , fur la li- ^ 1 Ii 

gneAB, ouAC ,>0 
des parties égales 
du Compas de 



E 




proportion , de- 
puis le centre A 
en D , ou en E , 
on trouve que ce 
point D, ou E, eft 1 5 , par exemple, 
on marquera 1 5 fur la ligne HI : & pareil- 
lement en portant la longueur de la fé- 
conde ligne donnée KL , fur la meme 
Ligne AB ou AC, des parties égales, de- 
puis le centre A, en B, ou en C , 011 
trouve que ce point B ou C , eft par 
exemple 20; on écrira 20 fur la fécondé 
ligne KL. Après cela ouvrez le Compas 
de proportion, en forte que la diftance 
DE de 15 à 15, fur la ligne des parties 
égales , foit égale à la troifiéme ligne 
donnée MN j & alors la diftance BC , 

de 
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ide 20 à z o , fera la quatrième proportion- 
nelle qu’on cherche , c eft-à-dire que les 
quatre lignes HI, KL > MN , BC, fe- 
ront proportionnelles. 

Démonstration. 

Car on connoît par 4. 6. dans les deux 
Triangles ifofceles femblables ABC „ 
ADE , que les quatre lignes AD , AB , 
DE , BC , font proportionnelles ; & 
parce que les trois premières AD , AB , 
DE , lont égales aux trois données HI, 
KL, MN, il eft de necelîité que les qua- 
tre -lignes HI, KL, MN, BC, foient 
auiîi proportionnelles. Ce qu’il fàloit 
démontrer. 


S c o l 1 E. 

Il eft évident par 16. 5. quon peut 
prendre la troihéme ligne donnée MN , 
pour la fécondé KL , 8c celle-cy pour 
celle-là; ce qui peut en quelque rencon- 
tre faciliter la pratique de ce Problème. 

Si les deux premières lignes données 
font plus longues que le Compas de pro- 
portion , on en portera la longueur fur 
une echelle plus grande, divifée exacte- 
ment 
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ment en parties égales , pour pouvoir 
connoître le nombre des parties égales 
qu elles contiennent : ou bien on pourra 
en leur place porter fur la Ligne des par- 
ties égales du Compas de proportion leurs 
moitiez ou leurs tiers , pour avoir le 
nombre de leurs parties égales , qui fera 
pris pour celuy des deux Lignes pro- 
poses ; parce qu’ai nfi on trouvera tou- 
jours la même ligne quatrième propor- 
tionnelle, comme il eft évident par 1 1. 5. 

Si la troilïéme Ligne domiée eft auffi 
trop grande , pour pouvoir être appli- 
quée liir le Compas de proportion, on 
en appliquera feulement la moitié ou le 
tiers ; & alors , le double ou le triple 
de la quatrième proportionnelle qu’on 
trouvera , fera la quatrième Ligne pro- 
portionnelle qu’on cherche: ou bien 011 
le fervira de la moitié ou du tiers de la pre- 
mière & de cette troifiémc ; & la qua- 
trième proportionnelle qu’on trouvera, 
fera celle qu’on cherche. 

Corollaire. 

Par le moyen de ce Problème , on 
peut aifément trouver à deux Lignes don- 
nées une troifième proportionnelle j Sa- 
voir 
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voir en ajoutant aux deux Lignes don- 
nées, une troifiéme égale à la deuxième , 
& en cherchant à ces trois Lignes une 
quatrième proportionnelle , comme il 
vient d’être enleigné. 

On pourra aufli facilement trouver à 
trois figures femblables données , une 
quatrième figure femblable proportion- 
nelle ; fçavoir en cherchant aux cotez 
homologues des trois figures données , 
une quatrième ligne proportionnelle,, 
qui fera le côté homologue de la figure 
qu’on cherche : & pareillement à trois 
Cercles donnez , ou à trois Spheres don- 
nées, un quatrième Cercle , ou une qua- 
trième Sphere proportionnelle j fçavoir, 
en cherchant à leurs trois Diamètres , un 
quatrième Diamètre proportionnel. 

Enfin on paît aifement fur une Ligne 
donnée décrire un Plan femblable à un 
Plan donné * augmenter ou diminuer 
une Ligne donnée , félon une raifbn 
donnée, & refondre pîuiieurs autres Pro- 
blèmes , dont la conftruétion fera facile 
à inventer à celuy qui aura bien compris 
la théorie & la pratique de ce Problè- 
me, & des precedens. 

Or comme les Lignes proportionnel- 
les font d’un frequent ufagc dans la 

Geome- 
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Geometrie , j’enfeigneray icy eii palïànt 
une maniéré prompte & facile pour 

Trouver géométriquement k deux Li- 
gnes données une. troijiéme proportionnel - 
le y Crk trois une quatrième. 


Ç; -N 


Premièrement pour trouver aux deux 
Lignes données AC , AD , une troifîé- 
me proportionnelle , inferivez dans le 
demi - cercle 
ABF , décrit 
de l’extremité 
C, pari autre 
extrémité A , 
de la premie- /..**' 
re Ligne don- A ^7“ 
née AC , la 


b 


D F- 


'XI 


droite AB , égale à lautre Ligne donnée 
AD y & décrivez du centre B 3 par la mê- 
me extrémité A, une circonférence de 
cercle AEG , qui rencontre icy la pre- 
mière Ligne donnée AC , prolongée , 
au point E , ôc termine la Ligne AE , 
qui fera troifiéme proportionnelle aux 
deux données AC , AD. 


De- 
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Démonstration. 

Car Ci on prolonge l’Are AE , j niqua 
ce qu’il coupe la Ligne AB, prolongée, 
enG, & qu’on rire les droites EG, BF, 
on aura dans les deux Triangles Rectan- 
gles femblables ABF , AEG , cette Ana- 
logie, AF, AG : : AB, AEj 6c fi à la 
place des deux premiers termes AF, AG, 
on met leurs moitiez AC , AB , on aura 
celle-cy, AC, AB : : AB, AE: où l’on 
voit qu’à caufe de AB , égale à AD , par 
La conftruétion , la Ligne AE eft troilié- 
me Proportionnelle aux deux données 
AC , AD ; ce qu’il faloit démontrer. 

Si la féconde Ligne donnée AD, Ce 
trouve trop grande, pour pouvoir être 
inferite dans le demi-cercle ABF, on n’y 
inferira que fa moitié , ou que fon tiers ; 
6c alors le double ou le triple de la Ligne 
AE , fera la troifiéme proportionnelle 
qu’on cherche. 

Secondement, pour trouver une qua- 
trième proportionnelle aux trois Lignes 
données AB , AC , AD , cyii doivent 
être mifes d’un même côte en Ligne 
droite, 6c partir d’un même point, tel 
qu’eft îcy le point A , décrivez par ce 

point 
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point commun A , des extremitez B } C, 
de la première & de la fécondé Ligne 
donnée AB, AC, les deux Arcs AEG, 
AFH ; & infcrivez dans le premier AEG, 
la droite AE, égale à la troifiéme Ligne 



donnée AD ; & cette Ligne AE , étant 
prolongée jufquà la circonférence du fé- 
cond Arc AFH, donnera la longueur AF 
de la quatrième Ligne proportionnelle 
qu’on cherche; de lorte que les quatre 
Lignes AB, AC, AD, AF, feront pro- 
portionnelles. 

Démonstration. 

Car fi on achève les demy- cercles 
AEG, AFH, & qu’on tire les droites 
EG, FH, on aura dans les deux Trian- 
gles Reétangles femblables AEG , AFH , 
cette Analogie, AG, AH :: AE, AF; 

& 
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&c fi à la place des deux premiers termes 
AG, AH, on met leurs moitiez AB, 
AC, & ail lieu de la Ligne AE, fon 
égale AD, on aura cette autre Analogie, 
AB , AC : : AD , AF ; ce qu il faloit 
démontrer. 

Si la troilîéme Ligne donnée AD eft 
trop grande pour pouvoir être infcrite 
dans Te premier demy-cercle AEG , il y 
faut infcrire la fécondé AC , fi elle eft 
plus petite ; & au lieu de déaire le fé- 
cond demi-cercle AFH du centre C, 011 
le décrira du centre D : car ainfî on trou- 
vera toujours la même quatrième pro- 
portionnelle AF; parce que, par 11. j. 
il eft permis de changer de place aux deux 
dernieres Lignes Données AC, AD. 

Ou bien n inferivez dans le premier 
demi-cercle AEG, que la moitié ou le 
tiers de la Ligne trop grande AD ; & 
alors la moitié ou le tiers de la Ligne AF 
terminée par le fécond demi-cerde AFH 
décrit du centre C , fera la quatrième 
proportionnelle qu’on cherche. 

On pourra par le même principe trou- 
ver à deux Lignes données une troilîéme 
proportionnelle , en ajoutant aux deux 
Lignes données une troilîéme égale à la 
féconde, comme nous avons déjà dit ail- 
leurs. Mais 
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Mais on peut aufïi par le même prin- 
cipe , divifer une Ligne donnée en autant 
de parties égales que Ton voudra, com- 
me vous allez voir. 



'Parcourez fur la Ligne indéfinie AF 
cinq parties égales d’une grandeur volon- 
taire , aux points A, B, C,D,E,F, 
fi vous voulez divifer la Ligne donnée 
„ en cinq parties égales ; 8c décrivez des 

centres B, C, D, E, F, par le même 
point A , autant de circonférences de 
cercles. Après cela appliquez la Ligne 
donnée fur le plus grand cercle , en com- 
mençant depuis A , laquelle par exemple 
foit ÂG; 8c cette Ligne AG fe trouvera 
divifée par les autres circonférences de 
cercles en cinq parties égales , aux points 
H , I , K , L , comme il eft aifé à démon- 
trer. USA- 

( 
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USAGE DE LA LIGNE 

DES 

PLANS. 

I A Ligne des Plans, fert pour trouver 
* avec facilité un Plan multiple, ou 
{où-multiple d’un Plan femblable domiéj 
d’augmenter & de diminuer un Plan félon 
une raifon donnée ; de trouver entre deux 
Lignes données une moyenneproportion- 
nehe; & pour refoudre pluneurs autres 
Problèmes de Geometrie, entre lefquels 
nous ajouterons icy feulement ceux qui 
font les plus neceflaires , & qui viennent 
le plus en pratique ; parce que les autres 
étant d’une Théorie plus profonde, & 
d’une pratique moins ordinaire,- doivent 
être refolus d’une maniéré aufïi plus Géo- 
métrique, & plus feientifique. 


Ç * PRO* 
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PROBLEME I. 

Etant donné un Triangle j trouver 
un autre Triangle femblable en 
raifon donnée. 

A ppliquez la longueur d’un côté du 
Triangle donné, for la Ligne des 
Plans du Compas de proportion, à un, 
nombre égal de part & d'autre au premier 
terme de Ta railôn donnée : &le Compas 
de proportion demeurant ainfi ouvert,, 
prenez for la même Ligne des Plans, la 
diftance de côté & d'autre du nombre égal 
au fécond terme de la raifon donnée, pour 
avoir la longueur du côté homologue du 
Triangle qu'on cherche. C’eft de la mê- 
me façon que l’on trouvera les cotez ho- 
mologues aux deux autres cotez du Trian- 
gle propofé. 

Exemple. 

* 

Soit donné le T riangle F G H , & qu’il 
luy faille trouver un autre Triangle fom- 
blable, en forte que le TriangleFGH, 
foit à celuy qu’on cherche, comme par 
exemple 3 à 4. Suppo. 
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Suppofons que les Lignes AB, AG , 
foient chacune la Ligne des Plans du Com - 
pas de proportion, que le centre Toit A, 
que les points marquez 4, ou du quatriè- 
me Plan , foient B , C , & que les points 
marquez 3 , ou du troifiéme Plan foient 
D , E. Pour trouver le côté homologue à 
l’un des cotez du Triangle donné FGM, 
comme au côté FG, portez la longueur 
de ce côté F G , for la Ligne des Plans AB , 
AC, de côté & d’autre de 3 à 3 , en forte 
que la diftance DE, de 3 à 3 , ibit égale au 1 



même doté F G 3 & alors 1 a diftance B C » 
de 4 à 4 , fera le côté I K homologue au cô- 
té F G : & l’on trouvera de la même façon 
le côté IL homologue au côté F H, & le 
côté KL homologue au côté GH j & le 

C 1 Trian- 
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Triangle IKL fera celuy qu’on cherche, 
c eft-k-dire qu’il fera femblable au T riangle 
donné F G H , & que ce T riangle F G H 
fera au T riangle IKL, connue 534. 

f 

Démonstration. 

1 

, Car dans les deux Triangles ifofceles 
femblables , ABC, ADE, on connoît • 
par 4. 6. que les quatre Lignes DE, B C , 
AD, A B, font proportionnelles, 8c 
par ii.6. que leurs quarrez font auiïï pro- 
portionnels ; 8c parce que les deux quar- 
rez A D , A B , iônt entr eux comme 3 à 
4., par la conftru&ion de la Ligne des 
Plans, les deux quarrez DE, BC, ou 
FG , I K, feront auiïï entr’eux comme 3 à 
4 j 8c l’on comioîtra de la même façon , 
que les deux quarrez FH , IL , font 
auiïï dans la raifon de 3 à 4 , auiïï bien 
que les deux GH , KL : d’où il fuit par 
11. 5. que les trois quarrez FG, FH, 
GH , font proportionnels aux trois quar- 
rez IK , IL, KL, 8c par n. 6. que 
les trois cotez du Triangle FGH, font 
proportionnels aux trois cotez du Trian- 
gle J KL. C’eft pourquoy par 5. 6. ces 
deux Triangles feront îèmblables , & par 
15?. 6. le Triangle FGH fera au Triangle 

IKL, 
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IKL, comme 3 à 43 ce qu’il faioit dé- 
montrer. 


S c o l 1 e. » 

Si les deux termes de la raifon don* 
née font trop grands , on prendra leurs 
foûmultiples , en les divifànt chacun par 
un même nombre tel que l’on voudra: 
& s’ils font trop petits, on prendra leurs 
Multiples , en les multipliant chacun par 
un même nombre tel que Ion voudra, 
pourvu que le plus grand nombre qui 
viendra, ne furpallè pas 64, parce que 
dans le Compas de proportion le plus 
grand Plan n’eft que 64. 

Si les deux termes de la railon don- 
née ont leurs Racines quarrées précifes , 
011 fe fervira de ces Racines quarrées, 
mais au lieu de travailler fur la Ligne des 
Plans , on travaillera fur la Ligne des 
parties égaies : car ainfî les cotez homo- 
logues des deux Triangles femblables fe- 
ront dans la raifon de ces Racines quar- 
rées, & par 19. 6. les deux Triangles fe- 
ront dans la raifon des deux nombres 
donnez. 

Enfin fî les deux termes de la raifon . 
donnée font des fraébions de differente, 
C 3 efpecc 
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efpece, on les réduira en deux autres 
fraébions de même dénomination , & en 
négligeant le Dénominateur commun, 
on fe fervira des deux Numérateurs à la 
place des deux fractions propofées , pour 
travailler fur la Ligne des Plans comme 
üaétéenfèigné. 

Corollaire. 

On pourra de la même façon à un cer- 
cle donné trouver im autre cercle en rai- N 
£on donnée, en travaillant par le Diamè- 
tre du cercle donné pour avoir le Diamè- 
tre du cercle quon cherche j & pareille- 
ment à un Polygone donné trouver un 
autre Polygone lemblable en raifon don- 
née, en reduifànt le Polygone donné en 
Triangles par une ou pluneurs Diagorm- 
les, & en cherchant autant de Triangles 
femblables dans la raifon donnée, lefquels 
étant joins enfemble donneront le Polygo- 
ne qu’on cherche. 

Ainfî vous voyez qu’on peut à l’aide 
de ce Problème augmenter & diminuer 
un Polygone donne , ou un cercle don- 
né , félon une raifon donnée ; parce que 
cette raifon peut être de plus grande ou 
de moindre inégalité. 

PRO- 


Digitized by Google 



des Plans. 5 j 

PROBLEME IL 

• ' / 

Trouver la raifon de deux Flans 

femblables donnez. 

P Ortez la longueur d’un des cotez du 
plus petit des deux Polygones don- 
nez, fur la Ligne des Plans du Compas 
de proportion , à un même nombre de 
part & d’autre tel que l’on voudra -, & le 
Compas de proportion demeurant ainü 
ouvert, portez for la même Ligne des 
Plans la longueur du côté homologue de 
l’autre Plan donné, pour voir à quel 
nombre égal de côté & d’autre cette lon- 
gueur répond: & ce fécond nombre avec 
lie premier auquel répond le côté homo- 
logue du premier Plan donné , feront les 
deux termes de la raifon qu’on cherche, 

Exemple. 

Reprenons la Figure precedente, & 
qu’il faille trouver la raifon des deux 
Triangles femblables donnez FGH, 
IKL. Suppofons que les deux Lignes 
AB , AC , foient chacune la Ligne des 

C 4 Plans- 
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Plans du Compas de proportion , & que 
le centre foit A. Ayant porté la longueur 
du côté FG de côté & d’autre fur la Ligne 
des Plans au nombre 3 , par exemple , 
en forte que la diftance DE,, de 3 à 3 , 
foit égale au côté FG : laillcz le Compas 
de proportion ainfî ouvert, & portez la 
longueur du côté IK, homologue au côté 
FG, fur la même Ligne des Plans, à un 
même nombre de part & d’autre, com- 
me de B en C, où foit par exemple le 
nombre 4. Cela étant, je dis que le Plan 
FGH eft au Plan 1 KL, comme 3 à 4; 
dont la demonftration eft tout-à-fàit la 
même que celle du Problème precedent. 

S C O L 1 E. 

Si le côté du plus grand Plan donné 
eft trop grand , pour pouvoir être appli- 
qué for le Compas de proportion, qui 
feroit trop peu ouvert, il faut porter la 
longueur du côté du plus petit Plan don- 
né for un même nombre de la Ligne des 
Plans, le plus proche du centre qu’il fera 
poflible, afin que le Compas de propor- 
tion étant ainiî plus ouvert , on puiflê y 
porter la longueur du côté homologue du 
plus grand Plan donné. 

Mais 
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Mais fi le côté du plus petit Plan don- 
né fè trouve trop grand pour pouvoir 
être appliqué fur la Ligne des Plans à un 
même nombre de part 6c d’autre, com- 
me nous avons dit, il le faudra porter de- 
puis le centre fur la même Ligne des 
Plans, 6c aufïi le côté homologue du 
plus grand Plan donné, pour avoir les 
deux nombres des cotez homologues des 
deux Plans donnez, &c ces deux nom- 
bres en exprimeront la raifbn. 

Que fl ces deux cotez homologues fè 
trouvent encore trop grands , on fè fer- 
vira de leurs moitiez ou de leurs tiers : . 
6c pour ne pas tomber dans cette diffi- 
culté , fl l’on peut, on fè fèrvira dans 
chaque Plan donné des deux plus petits 
cotez homologues , lors que les deux 
Plans donnez feront irréguliers. 

Ce Problème fè peut aufïi refbudre 
afïèz facilement ipar le moyen de la Li- 
gne des parties égalés du Compas de pro- 
portion, fçavoir en cherchant à deux co- 
tez homologues des deux Plans donnez 
une troifiéme Ligne proportionnelle, 
comme il a été enfèigné au Problème VI t 
de l'Vfage de la Ligne des Parties éga- 
les'. parce que par 20 . 6. les nombres 
des parties égales que contiendrontlaprer 

C y mie» 
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miere & la troifiéme proportionelle , fe- 
ront les deux termes de k raifon qu’on 
cherche. 

Corollaire. 

* 

Comme les Cercles font dans la rai- 
fon des quarrez de leurs Diamètres , par 
a. 12. on voit aifément que l’on peut par 
le moyen de ce Problème trouver avec la 
même facilité la raifon de deux cercles 
donnez en fe fervant de leurs Diamètres , 
comme de deux cotez homologues, &c. 

PROBLEME III. 

Ouvrir le Compas de proportion , 
en forte que les deux Lignes des 
Plans fajfent un Angle droit. 

A Yant pris avec le Compas commun 
fur la Ligne des Plans, depuis lç 
centre du Compas de proportion, la lon- 
gueur d’un nombre de Plans tel que l’on 
voudra, appliquez cette longueur fur la 
même Ligne des Plans de part & d’autre 
à un même nombre égal à la moitié du 
precedent, & alors les deux. Lignes des 

Plans 


Digitized by Google 



des Plans. J9 
Plans feront au centre un angle droit. 

Exemple. 

Suppofons que les Lignes AB , AC , 
foient chacune la Ligne des Plans du 
Compas de proportion, dont le centre 
fera par confequent en A. Suppofons en- 
core que les points B, C, foient chacun 
les points du trente-deuxième Plan, par 
exemple ; que les points D, E, foient 
chacun le point du b 

16 e . Plan, moitié 
du premier 32. d 
J e dis que iî vous 
ouvrez le Compas 
de proportion, en 

forte que la dit w 

tance DE, de 16 ^ E 

à 1 6, foit égale à AB, ou a AC, f An- 
gle A fera droit. 

Démonstration. 

Car puilque AB , ou DE, eft 32 , 8c 

2 ue AD eft 16, moitié de 3 2. le quarré 
>E fera par la conftru&ion de la Ligne 
des Plans, double du quarré *ÀD, ou 
AE, & par confequenr égal aux deux 
C 6 quar- 
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quarrez AD , AE ; doù il fuit par 4 S. 

1. que Fangle A eft droit. Ce quil fa- 
loit démontrer. 

Corollaire. 

Il fuit évidemment de la pratique de 
ce Problème, que fi la Ligne DE eft plus 
grande en puiilance que le double de la 
Ligne AD , c’eft-à-dire que fi le Plan AB, 
égal à DE , eft plus grand que le double 
du Plan AD , l’angle A fera obtus ; & 
aigu , fi le Plan AB eft moindre que le 
double du Plan AD. 

PROBLEME IV. 

Trouver un Plan femblable & égal 
à deux Plans femblables donnez. 

A Yant porté deux cotez homologues 
tels que l’on voudra des deux Plans 
donnez fur la Ligne des Plans du Com- 
pas de proportion , en commençant de- 1 
puis le centre , pour connoître le nom- 
bre des Plans de chacun, & ayant ou- 
vert le Compas de proportion à angle 
droit, par le Problème precedent , la 
diftance des deux nombres trouvez prifè 

de 
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de exé 8 c d’autre fur la Ligne des Plans, 
donnera le côté homologue d’un Plan 
femblable & égal aux deux donnez. 

Exemple. 

Qu’il faille trouver le côté homologue 
d’un Plan femblable 8 c égal a deux Plans 
femblables don- 
nez, dont deux 
cotez homolo- 
gués font les Li- 
gnes DE , FG. x 

Suppofons que ‘\ 

les Lignes AB, _aJ — ^ — - 

ACjfoientcha- di <E c 

cune la Ligne pi- iOr 

des Plans du 

Compas de proportion, dont le centre 
eft A ; que le côté DE étant porté fur la 
Ligne des Plans AB , depuis le centre 
A en B , ce point B foit le 4 e Plan ; 8 c 
que l’autre côté FG étant pareillement 
porté for l’autre Ligne des Plans AC, 
depuis le centre A en C , que ce point 
C foit le 9e. Plan. Cela étant fuppofé , 
le Compas de proportion étant ouvert à 
angle droit, en forte que l’angle A foit 
droit, la cfiftanceBC, de 4 à 9, prifo 
... C 7 de 
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de côté & d’autre fiir la Ligne des Plans, 
fera le côté homologue d’un Plan fem- 
blable & égal aux deux donnez, donc 
DE , FG , iont deux cotez homologues. 

Démonstration. 

Car, par 47. 1. le quarré BC étant é- 
gai aux deux quarrez AB , AC , ou 
DE, FG, la Ligne BC fera par 3 1. 6. 
le côté homologue d’un Plan femblable 
6c égal aux deux donnez, dont DE, 
FG , font deux cotez homologues. Ce 
qu’il faloit démontrer. 

S C O L I E. i 

Si les cotez DE, FG, ne peuvent pas 
être portez fur la Ligne des Plans , pour 
être trop grands, on en portera feule- 
ment la moitié ou le tiers ; 6c alors le 
double ou le triple de la diftance BC fera 
le côté homologue qu’on cherche. 

Ce Problème fe paît aulîî reloudre , 
fans qu’il foit befoin d’ouvrir à angle 
droit le Compas de proportion, comme 
vous verrez dans la méthode que nous 
enfeignerons pour ajouter cnfemble deux 
Solides femblables , par le moyen de la Li- 

gae 


Digitized by Google 


des Plans. 6 3 

gne des Solides, cette méthode étant la 
même pour les Plans , excepté quon doit 
Ce fervir de la Ligne des Plans. 

COROLLAIR E. 

Par le moyen de ce Problème on peut 
fe vanter de {çavoir la maniéré d’ajouter 
enfemble autant de Plans femblables que 
l’on voudra, en ajoutant enfemble les 
deux premiers, & en ajoâtant à la fom- 
me le troifiéme , & ainii en fuite. 

On peut auffi facilement trouver un 
cercle égal à plufieurs cercles donnez , 
en travaillant par leurs Diamètres conli- 
derez comme les cotez homologues d’au- 
tant de Plans femblables. 

PROBLEME V. 

Entre deux Lignes données trou- 
ver une moyenne propor- 
tionnelle. 

A Yant porté chacune des deux Li- 
gnes données fur la Ligne des par- 
ties égales du Compas de proportion, 
eu fur quelque autre Ligne divifée ei| 

paî- 
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parties égales, pour fçavoir le nombre des 
parties égales que chacune contient, ap- 
pliquez la longueur de la plus grande Li- 
gne donnée de part & d’autre fur la Li- 
gne des Plans du Compas de proportion , 
à un nombre égal a ccluy de fes parties 
égales, & le Compas de proportion de- 
meurant ainfi ouvert , prenez fur la Li- 
gne des Plans , de côté & d’autre , la 
diftance du nombre égal à celuy des par- 
ties égales de la plus petite des deux Li- 
gnes données, pour avoir la moyenne 
proportionnelle qu’on cherche. 

Exemple. 


Qu’il faille trouver une moyenne pro-. 
portionnelle 
entre les deux 
Lignes don- 
nées FG , 

HI, dont la 
plus petite 
FG contien» 
ne par exem- 33 v 
pie 10 parties égales , & la plus grande 
HI en contienne 45 . Suppofons que les 
Lignes AB, AC, foient chacune la Li- 
gne des Plans du Compas de proportion , 

. dont 
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dont le centre cft A : que les points B , 
C, foient chacun le 45 e Plan, & les 
points D, E, chacun le 20 e Plan. Ap- 
pliquez la longueur de la plus grande Li- 
gne donnée HI , fur la Ligne des Plans 
de part & d’autre aux points B, C, en 
forte que 1 a diftance BC , de 45 à 45 , 
foit égale à la plus grande Ligne donnée 
HI j & alors la diftance DE, de 20 k 
2 o, fera mpyenne proportionnelle entre 
les deux Lignes données FG, HI. 

Démonstration. 

> 

Car dans les Triangles ifoCcehs fem- 
blablesABC, A DE, on a par 4. 6 . cet- 
te Analogie, AB, AD::BC, DE* 
ou AB, AD :: HI, DE, à caufe de 
BC, égale à HI, par la conftrudion: 
ceft pourquoy, par 21. 6 . on aura celle- 
cy, A Bq, ADqr.HIq, DEqj & fl à 
la place des deux premiers termes A Bq, 
ADq , on met les deux nombres 45 , 
20, qui font en même raifon, par la 
conftrudion de la Ligne des Plans , ou 
bien li à la place de ces deux nombres 
45, 20, on met les deux Lignes HI, 
FG, qui font auilî en même raifon, on 
aura cette autre Analogie, HI, FG :: 
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Hlq, DEq* & enfin iî aux deux pre- 
miers termes HI , FG , on donne la 
Fauteur commune HI , on aura cette 
Analogie Hlq, FGHI :: Hlq, DEq, 
où l’on voit, que le Reétangle FGHI 
eft égal au quarré DE, & que par 17. 
6 . la Ligne DE efc moyenne propor- 
tionnelle entre les deux Lignes données 
FG, HI, Ce qu il foloit démontrer. 

S C O L I E. 

Si les nombres des parties égales des 
deux Lignes données l'ont trop grands , 
on fe iérvira de leurs moitiez , ou de 
leurs tiers, comme il faudrait fe fervir 
des doubles , ou des triples des deux mê- 
mes nombres, s'ils étoienttrop petits. 

Ce Problème le peut aulïi refoudrç 

E ar le moyen de la Ligne des parties éga- 
:s, mais .comme la folution en eft plus 
longue, nous n’en parlerons par davan- 
tage. 

Corollaire. 


Par le moyen de ce Problème , on 
peut aifément réduire mi Plan en quarré, 
çomme par exemple un cercle, en cher- 
chant 


Digiti 
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chant entre Ton rayon & la moitié de là 
circonférence une moyenne proportion- 
nelle: un Triangle, -en cherchant entre 
un de fes cotez & la moitié delà perpen- 
diculaire une moyenne proportionnelle : 
& telle autre Figure plane que l’on vou- 
dra, parce quon la peut aiiëment rédui- 
re en Triangle. 

On peut aulîi facilement trouver une 
figure lemblable & égale à la différence 
de deux Plans femblables donnez, la- 
voir en cherchant entre la femme & la 
différence de deux cotez homologues 
quelconques une moyenne proportion- 
nelle, qui fera le côté homologue de la 
figure quon cherche, &c. 

Or comme Fulàge d'une moyenne, 

E roportionnelle eft ires confiderafele dans 
Geometrie, nous ajouterons icy , pour 
ceux qui aiment la Ipeculation des Ma^ 
thematiques , une méthode cuticule 
pour 


Trouver Géométriquement entre deux. 
Lignes données , une moyenne propor- 
tionnelle. 


Que les deux Lignes données foient 
AB, AC, que je liippolè placées en Li- 
gne droite, l’une fur l’autre, 8c tirées 

du 
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du même point A, pour ^voir une con- 
ftruétion plus facile, telle qu’eft la fui- 
Vante. 

Ayant prolongé la plus grande Ligne 
donnée AC en E, en forte que la Ligne 
CE foit éga- 
le k la plus 
petite Ligne 
donnée AB j 
& ayant tiré 
à la Ligne 

AB, parfon 
extrémité B , 
la perpendiculaire BF égale k la même 
Ligne AB , inferivez dans un demi- 
cercle décrit alentour de la Ligne AE, 
la Ligne EG, égale à la Ligne EF, & 
décrivez . du centre A, par le point G, 
une circonférence de cercle, qui fè trou- 
ve icy coupée par La Ligne Locale AH, 
qui fait en A avec AC un Angle demi- 
droit, au point H, duquel on doit tirer 
à la ligne AC, la perpendiculaire ADj 
& la Ligne AD fera moyenne propor- 
tionnelle entre les deux données AB , 

AC. 
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Démonstration. 

Car dans le Triangle rectangle AGE , 
on a par 47. 1. AGq, ou AHq, ou z 
ADq « AEq-EGq ; & à caule de 
AEq " ACq t CEq 1 ACE, par 4. 
z. ou de AEx^ " ACq t ABqf z CAB, 
parce que l’on a fait CE égale à AB, 
& encore à caufe de EGq , ou EFq " 
BFq t BEq, par 47. I. OU de EFq </> 
ABqt ACq, on aura z ADq " z CAB) 
& par confequent ADq " CAB, &l’on 
connoîtrapar 1 7. 6 . que la Ligne AD 
Cil moyenne proportionnelle entre les 
deux données AB, AC. Ce qu’ilfaloit 
démontrer. 


S C O L 1 E. 

Cette conftruétion a été tirée de l’E- 
quation conftitutive du Problème , que 
nous avons réduite en deux lieux, dçar- 
voir en un lieu à la Ligne droite, &c 
en un lieu au cercle , en cette forte. 

Si l’on fuppofe AB * a, AC " b, 8 c 
AD"*, on aura xx * ab y pour l’E- 
quation conftitutive du Problème , que 
l’on réduira en deux lieux, en fuppo- 

fmt 
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lànt premièrement ce lieu à la Ligne 
droite, x f y b pour avoir x *>b-y, 
& par confequent xx </> bb-iby f y y , d où 
ôtant le double de l'Equation conftituti- 
ve, fçavoir ixx * zab, on aura ce lieu 
au cercle, —xx bb-zab-zby fyy, dont 
le rayon eft R. ab, que Ton peut trouver 
geometriquement fans fuppofer l’inven- 
tion d’une moyenne proportionnelle , 
Içavoir par la Ibuftraétion des deux quar- 
rez aa, bb, du quarré aa f lab f bb de 
la (bmme a f b des deux Lignes don- 
nées AB, AC, comme vous avez vû 
dans la conftruétion. 

Si vous voulez un lieu à un autre cer- 
cle, & par confequent une autre con- 
ftruétion , mettez x fy à la place de b, 
ce qui fe peut faire à caufe du lieu fup- 
pofé à la Ligne droite x -f y b\ & 
l’Equation conftitutive xx ^ ab, fe chan- 
gera en celle-cy xx ^ ax f ay, dont le 
double zxx «« lax f iay étant ôté de 
xx m bb-zby f y y , on aura cét autre lieu 
au cercle, -xx ™ bb-zax-zay-zby f yy y 
dont le rayon eft R. i aa f lab , lequel 
on peut trouver aufli Geometriquement 
(ans aucune moyenne proportionnelle, 
Içavoir par l’addition des deux quarrez 
aa, aa f iab f bb, & par la fouftrac- 

tion 
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tion du quarré bb, comme vous verrez 
dans nôtre grand Traité d’ Algèbre , tors 
qu'il aura le bonheur de paroitre. 

On peut encore trouver un lieu à un 
autre cercle donné, & par conlèquent 
une treifiéme conftruétion ; car dans lfc 
lieu fuppofé k la Ligne droite xfy ^ b y 
on trouvera^ b-x y 8c par conlèquent 
yy v, bb-xbx j" xx , d’où ôtant zxx </> 
îax-f zay , qui eft le double de l’Equa- 
tion conftitutive changée , on aura cét 
autre lieu au cercle , yy-iax-xay bb- 
ibx-xxy dont le rayon eft R. zaa-iabf 
ibb, que Ton peut trouver pareillement 
fans aucune moyenne proportionnelle , 
Içavoir par la feule addition des trois 
quarrez aa , bb , aa-zab f bb y comme 
vous verrez dans nôtre grand Traité 
d’ Algèbre, où nous avons expliqué & 
démontré a fonds ces deux dernieres 
conftruétions , & ce n’eft pas le lieu icy 
d’en dire davantage. Ceux qui voudront 
fçavoir plus particulièrement la maniéré 
de refoudre par deux lieux les Equa- 
tions de deux dimenfions , pourront voir 
nos deux 'Traités des lieux Géométriques 
& de la conftrufhon des Equations , qui 
font précédez d’un Traité des Lignes du 
premier genre. 


USA- 
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USAGE DE LA LIGNE 
DES 

POLYGONES. 

L A Ligne des Polygones fert principale- 
ment à divifer un cercle donné en au- 
tant de parties égales que Ton voudra ; 
ce qu’il faut fçavoir faire dans l’ Archi- 
tecture militaire , pour la fortification 
des Places reguiieres , 8c quelquefois 
aulli dans l’Archite&ure civile, pour la 
defcription des quarreaux faits en Poly- 
gones propres pour paver une Sale. Elle 
fèrt aufli dans la Geometrie, comme par 
exemple, pour couper une Ligne don- 
née dans la moyenne & extreme raifon, 
pour tracer un T riangle ifbfcele , où l’an- 
gle à la bafè foit double de l’angle au 
fommet, &c. 


PRO- 
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PROBLEME I. 

Décrire un Polygone régulier dans 
un cercle donné . 

A ppliquez la longueur du rayon du 
, cercle donné de part & d’autre fur 
la Ligne des Polygones du Compas de 
proportion, de 6 à 6, & le Compas de 
proportion demeurant ainfi ouvert, pre- 
nez liir la même Ligne des Polygones, 
la diftance de côté & d’autre d’un même 
nombre égal au nombre des cotez du Po- 
lygone que vous voulez décrire , pour 
avoir le côté de ce Polygone. 

Exemple. * 

Qu’il faille décrire un Eptagone régu- 
lier dans le cercle donné FGhf, dont" le 
centre eft I, & le rayon IF, ou IG. Sup- 
pofons que les Lignes AB, AC, foient 
chacune la Ligne des Polygones du Com- 
pas de proportion, dont le centre eft A: 
que les points B, C, foient chacun les 
points -de l’Exagone, & les points D, 
E , cliacun le point de l’Eptagoné. Ayant 
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appliqué la longueur du rayon IF , ou IG , 
fur la Ligne des Polygones de part tic 



d’autre de B en C , en forte que la dit 
tance BC, de 6 à 6, foit égale au rayon 
IF, & le Compas de proportion demeu- 
rant ainfi ouvert, prenez la diftanceDE, 
de 7 à 7 , laquelle donnera la longueur du 
côté FG , ou GH , de i’Eptagone régulier 
infcriptible dans le cercle donné FGH. 

Démonstration. 

Car dans les deux Triangles ifofceîes 

fera- 
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femblables ABC , ADE , on connoît 
par 4. 6 . que la raifon des deux Lignes 
AB, AD, eft égale à celle des deux BC, 
DE : c eft pourquoy comme AD eft le 
côté d’un Eptagone régulier infcrit dans 
un cercle , dont le rayon eft AB , par la 
conftru&ion de la Ligne des Polygones, 
il eft de neceflité que DE, ou FG, 
foit aulïi le côté d’un Eptagone régulier 
infcrit dans un cercle, dont le rayon eft 
BC, ou IF. Ce qu’il fàloit démontrer. 

S c o l 1 e. 

Si le rayon du cercle donné eft trop 
grand , pour pouvoir être appliqué fur la 
Ligne des Polygones, on en appliquera feu- 
lement la moitié ou le tiers , & alors le 
double ou le triple de la Ligne qu’on 
trouvera, fera le côté du Polygone qu’on 
cherche. 

Quand le Polygone qu’on veut décri- 
re au dedans du cercle donné, aura plus 
de douze cotez, on ne pourra plus fc fer- 
vir de la Ligne des Polygones ; & dans 
ce cas on fe lervira de la Ligne des Cor- 
des, par le moyen de laquelle 011 fera 
l’arc FG d’autant de degrez qu’en doit 
avoir l’angle du centre I, lelquels on 
D 1 , trou- 


*• 
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trouvera en divilant 3 60 degrez par le 
nombre des cotez du Polygone. 

PROBLEME II. 

Décrire fur une Ligne donnée un 
Polygone régulier. 

A Yant appliqué la longueur de la 
Ligne donnée de part & d’autre 
lui* la Ligne des Polygones du Compas 
de proportion , à un nombre égal à ce- 
iuy des cotez du Polygone qu’on veut dé- 
crire, & le Compas de proportion de- 
meurant ainfi ouvert , prenez fur la mê- 
me Ligne des Polygones , de côté & 
d’autre la diftance de 6 à 6> laquelle fe- 
ra le rayon du cercle propre à décrire le 
Polygone. C’eft pourquoy lî avec cette 
ouverture on décrit des deux extremi- 
tez de la Ligne donnée deux arcs de cer- 
cle, l’interfcétion de ces deux arcs don- 
nera le centre de ce cercle. 


Exemple. 

Reprenons la Figure precedente , &c 
iuppoions que fur la Ligne donnée FG , 

il 
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il faille décrire un Eptagone régulier. 
Suppofons aufîi que les Lignes AB , 
AC, foient chacune la Ligne des Poly- 
gones du Compas de proportion, dont 
le centre eft A; que les points B, C, 
foient chacun le point de FExagone , 6c 
les points D , E, chacun le point de 
l’Eptagone. Appliquez la longueur de la 
Ligne donnée FG , fur la Ligne des Po- 
lygones de part & d’autre aux points D , 
E , en forte que la diftance DE , de 7 à 
7 , l'oit égale à la Ligne donnée FG; 6c 
le. Compas de proportion demeurant ain- 
fi ouvert, décrivez avec la diftance BC, 
de 6 à 6 , prifo for la même Ligne des 
Polygones, des deux extremitez F, G,' 
deux arcs de cercle, dont le point defo- 
étionl, fera le centre du cercle circonf. 
criptible, de forte que la Ligne BC fora 
le rayon du cercle propre à décrire le Po- 
lygone. 

Démonstration. 

Car dans les deux Triangles ifofcelcs 
fomblables ABC, ADE, on connoîtpar 
4 . 6. que la raifon des deux Lignes AD , 
AB , eft égale à celle des deux DE , BC ; . 
6c comme la Ligne AD eft le côté d’un 

D 3 Epta- 
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Eptagone régulier infcrit dans un cercle, 
donc le rayon eft AB, par la conftruc- 
tion de b Ligne des Polygones, il but 
que la Ligne DE, ou FG, Toit aulli le 
côté d’un Eptagone régulier, infcrit dans 
un cercle, dont BC eft le rayon. Ce qu’il 
faloit démontrer. 

S C O L I B. 

Si la Ligne donnée eft trop petite, 

S our pouvoir être appliquée fur la Ligne 
es Polygones, il en faut appliquer le 
double ou le triple, & alors la moitié ou 
le tiers de la Ligne qu’on trouvera , 
fera le rayon du cercle circonlcrit. 

Quand le Polygone qu’on veut décri- 
re fur b Ligne donnée, aura plus de 
douze cotez, on ne pourra pas le lèrvir 
de b Ligne des Polygones , & alors le 
centre I du cercle circonfcript , fe trou- 
vera par le moyen de b Ligne des Cor- 
des , en tirant des deux extremitez F , 
G, de 1a ligne donnée FG, les deux 
rayons FI, GI, qui falîent avec b Ligne 
donnée FG, chacune un angle égal au 
demi-angle du Polygone, lequel demi- 
angle eft égal au complément de la moi- 
tié de l’angle du centre. 

PR.O- 
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PROBLEME III. 

Couper une Ligne donnée dans la mo~ 
yenne & extreme raifon. 

A ppliquez la longueur de la Ligne 
donnée fur la Ligne des Polygo- 
nes du Compas de proportion de part & 
d’autre, de 6 à 6 j & le Compas de pro- 
portion demeurant ainfi ouvert, prenez 
lùr la même Ligne des Polygones de 
côté & d’autre la diftance de 10 à. 10, 
laquelle donnera le plus grand fegment de 
la Ligne propolee. 

Exemple. 

Qu’il faille couper la Ligne donnée 
FG , en H , dans la moyenne Ôc ex- 
trême railbn. 

Suppofons que 
les Lignes AB , 

AC , foient 
chacune la Li- 
gne des Poly- 
gones du Com- 
pas de propor- 
tion , dont le centre efl: A. Que les 

D 4 points 
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points B , C , foient chacun le point de 
lExagone , & les points D, E, chacun 
le point du Décagone. Ayant appliqué la 
fongueur de la Ligne donnée FG lur la 
Ligne des Polygones de part & d’autre de 
B en C, en lorte que la diftance BC , 
de 6 à 6 , loit égale à la Ligne donnée 
FG ; & le Compas de proportion de- 
meurant ainfi ouvert, la diftance DE, 
de io à io , donnera la longueur du 
grand Segment FH. 

Démonstration. 

Car dans les deux Triangles ilofceles 
femblables ABC, ADE, on connoitpar 
4 . 6. que la railbn des Lignes AB , AD , 
eft égale à celle des deux BC, DE, ou 
FG , FF! ; Ôc comme AD , AB , font les 
Cotez d’un Décagone & d’un Exagone 
infcrits dans un même cercle, il faut que 
FG, FFI, foient aulîi les cotez d’un 
Exagone & d’un Décagone infcrits dans 
un même cercle. C’eft pourquoy par le 
’ Coroll. de <>. 1 3 . le point H divife la 
Ligne propofée FG dans la moyenne 6c 
extreme railbn. Ce qu’il foloit démontrer. 

• ' - Sco- 
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S C O L I E. 

Si la Ligne donnée eft trop longue , 
pour pouvoir être appliquée fur la Li- 

g ie des Polygones , on en appliquera 
ulement la moitié, ou le tiers, & alors 
le double ou le triple de la Ligne quon 
trouvera , fera le plus grand fegment.de 
la Ligne propofée. 

Ce Problème le peut aufïi refoudre 
fur la Ligne des Cordes , fçavoir en 
appliquant la Ligne donnée iur la Li- 
gne des cordes, de do k do , & en pre- 
nant fur la même Ligne des cordes la 
diftance de $6 à 36, qui donnera le 
grand fegment de la Ligne propofée , 
parce que le côté de l’Exagone eft la cor- 
de de 60 degrez, & le côté du Décago- 
ne la corde de 3 G degrez, dans un mê- 
me cercle. 

Corollaire. 

Par le moyen de ce Problème on peut 
aifément refoudre cette Equation de deux 
dimenfions, xx f œx aa-y fçavoir en 
coupant la Ligne reprefentée par la let- 
tre a , dans la moyenne & extreme rai- 

D y fon; 
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fon : car le plus grand fegment de cette 
Ligne ainll coupée, fera la racine véri- 
table de l’Equation propoféc xx f ax w 
aa y ôc le plus petit fera la racine vérita- 
ble de celle-cy , xx-$ax *>-aa, comme 
il fera aifé à démontrer à celuy qui en- 
tendra f Algèbre. 

PROBLEME IV. 

Décrire fur une bafe donnée un 
Triangle ifofcele ou P un des 
angles à la bafe foit double de 
Vangle au fommet . 

A ppliquez la longueur de la bafe 
donnée , de part & d’autre fur la Li- 
gne des Polygones du Compas de pro- 
portion, de io à io, & le Compas de 
proportion demeurant ainll ouvert, pre- 
nez fur la même Ligne des Polygones de 
côté & d’autre la diftancc de 6 a 6 > pour 
avoir la longueur de chacun des deux 
cotez du Triangle quon cherche. “ 


Exem- 


v- 
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Exemple 

Qu’il faille décrire fur la baie donnée 
FG , un Triangle ifofcele FGH, en for- 
te que l’angle F, ou G, £oit double de 
l’angle H. Suppofons que les deux Li- 
gnes AB , AC , ibient chacune la Ligne 
des Polygones du Compas de propor- 





tion, dont le centre eft A. Que les points 
B, C, foient chacun le point 6, ôc les 
points D, E, chacun le point io. Ap- 
pliquez la Ligne donnée FG fur la Li- 
gne des Polygones de part & d’autre, 
de D en E, en forte que ladiftanceDE, 
de 10 à io, foit égale à la baie donnée 
FG: Ôc le Compas de proportion demeu- 
rant ainfi ouvert, prenez la diftanceBC, 
de 6 à 6 , pour avoir le côté FH, ou 
GH du Triangle qu’on cherche, 

V 6 ' De, 
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Démonstration. 

Pour la démonftration , faites H I éga- 
le à FG, ou à DE ; & parce que dans 
les Triangles ifofceles femblables ADE, 
ABC, on a par 4. 6. cette Analogie, 
AD, AB :: DE, BC, de que AD eft 
le côté d’un Décagone , de AB le côté 
d’un Exagone, inlcrits dans un même 
cercle, il faut que DE, ou FG, ou 
HI, fôit pareillement le côté d’un Dé- 
cagone, de BC, ou FH, le côté d’un 
Exagone, inferits dans un même cercler 
c’cft pourquoy pat 9. 13. la Ligne FH 
çft^jpupéc en I dans la moyenne de ex- 
trême raifon, de par 10. 4. le Triangle 
FGH fera celuy qu’on cherche. Ce qu’il 
fàloit démontrer,. 


S C O L I E. 

Ce Problème fè peut auiïl refoudre- 
par le moyen de la Ligne des Cordes, 
Lavoir en appliquant fur cette Ligne des 
cordes la longueur de la Ligne donnée 
de part de d’autre, de $6 à 3 6, de en 
prenant fur la même Ligne des cordes la 
diftance de 60 a 60 , qui donnera le côté dû 
"T riangle qu’on cherche. PR.O- 
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PROBLEME V. 

Ouvrir le Compas de proportion en 
forte que les deux Lignes des * 
Polygones fajjènt un angle droit * 

> 

A Yant pris avec le Compas commua. 

fur la Ligne des Polygones, de- 
puis le centre du Compas de propor- 
tion, la longueur du coté du Pentago- 
ne , appliquez cette meme longueur lur 
la même Ligne des Polygones de côté &; 
d autre, de 10 à t>, & alors les deux 
Lignes des Polygones feront au centre, 
un angle droit. 

Exemple. 

Suppofons que les Lignes AB , AC, 
Lient chacune la Ligne des Polygones, 
du Compas de proportion dont le cen- 
tre eft A. Suppofons encore que AB loir 
le côté du Pentagone , AD le côté de 
de l’Exagone, 6c AC, le côté du Déca- 
gone. Je dis que 11 Ion ouvre le Com- 
pas de proportion, en forte que la dif- 
.... D 7 tau- 
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tance CD de io à 
6 , foie égale au côté 
AB du Pcntagone s j 
l’angle A fera droit. 

% 

\ 

% 

Démonstration. 

\ 

% 

% 

% 

Car puilque le 

quarré AB, ou CD, \ 

du côté du Pentago- A C 
ne, eil égal au quarré AC du côté du 
Décagone, & au quarré AD du côté de 
l’Exagone , par io. 13. il eft de neceiïi- 
té par 48. 1. que l’Angle A foit droit. 
Ce qu’il faloit démontrer. 


USA; 
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USAGE DE LA LIGNE 
DES 

CORDES. 

L A Ligne des Cordes fert pour me- 
furer un angle fur le papier, ou fur 
le terrain : ou bien pour faire fur le pa- 
pier, ou fur le terrain , un angle d’au- 
tant de degrez que l’on voudra. Elle fèrt 
aufîi pour la defcription des Polygones 
réguliers, comme vous avezvû, & pour 
rdoudre plufîeurs autres Problèmes, 
dont les principaux & les plus necdüires 
feront feulement icy déclarez. 

PROBLEME I. 

Prendre fur la circonférence d'un 
. Cercle donné , un Arc d'autant 
de degrez que Von voudra, 

A ppliquez le Rayon du Cerde don-' 
né, fur la Ligne des Cordes du 
Compas de proportion, de part & d’au- 
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tre, toûjoursde 
60 à 60 , parce 
que le Rayon 
d’un Cercle eft 
éçal a la Corde 
de 6 o degrez : 
ôc le Compas de 
proportion de- 
meurant ainfi 
ouvert, prenez 
fur la même Li- 
gne des Cordes» 
de côté & d’au- 
tre, la diftance 
du nombre égal 
à celuy des degrez propofèz, & la trans- 
portez fur la circonférence du Cercle 
donné, pour avoir un Arc d’autant de 
degrez qu’il étoit propofé. 



A 


E 


Exemple- 


Que le Rayon du Cercle donné fôit. 
FG , & qu’il faille prendre £ur fà circon- 
férence un Arc, par exemple de 80 de- 
grez. Suppofons que les Lignes AB, 
AC, foient chacune la Ligne des Cor- 
des du Compas de proportion , dont le 
centre eft A. Que AB, ou AC, foitla 
, - Cor- 
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des Cordes. 8g? 
Corde de 80 degrez, & AD, ou AE, 
la Corde de Go degrez. Ayant appliqué 
la longueur du Rayon FG, de part & 
d’autre d D en E , en forte que la dis- 
tance DE, de Go à 6o y Soit égale au 
Rayon FG, & le Compas de propor- 
tion demeurant ainfi ouvert, portez la 
diftance BC, de 80 a 80, fur la circon-- 
ference du Cercle donné , depuis G en ! - 
H , pour avoir l’arc GIH de 80 de- 
grez. 

D £ M O K $ T H A T I O K. 

Car dans les Triangles Ifofoeles Sem- 
blables ABC, A DE, on connoit, par 
4. 6. que la raifon des Lignes AD , 
AB , eft égale à celle des Lignes DE, 
BC, ou FG, GH: & comme AB eft 
la Corde de 80 degrez à l’égard du Ra- : 
yon AD, parla cqnftrudion de la Li- 
gne des Cordes , il eft de neceiïité que 
GH foit auiîî b corde de 80 degrez, à 
l’égard du Rayon FG , & que par con- 
foquent l’arc GH Soit de 80 degrez. Ce 
qu’il laloit démontrer. 


S c o- 
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On peut par une operation contraire, 
trouver les degrez d’un Arc, dont on 
connoit le demi-Diametre j fçavoiren ap- 
pliquant ce demi-Diametre de 60 à 60 fur 
la Ligne des Cordes, & en tranfpor- 
tant la Corde de l’Arc propofé fur la mê- 
me Ligne des Cordes , en forte que Ton 
rencontre de part & d’autre un même 
nombre de degrez , car ce nombre mar- 
quera la quantité de l’Arc propofé. 

Corollai&e. 

On peut par le moyen de ce Problè- 
me, faire à un point donné d’une Li- 
gne donnée fur le papier , un Angle d’au- 
tant de degrez que l’on voudra: ou bien 
connoître la quantité d’un Angle reétiii- 
gne donné fur le papier, puifque la me- 
iure d’un tel Angle eft un Arc de Cercle 
décrit de fi pointe. D’où il eft aifé de 
conftruire fur une Bafe donnée un Trian- 
gle ifofcele , où l’Angle de la bafe foie à 
l’Angle du fommet en railon donnée, 
en faifant à chaque extrémité de la bafe 
donnée, un Angle, dont les degrez fè 

trou- 
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trouveront, en multipliant 90 degrez par 
le double du ternie homologue 'a l’Angle 
de la bafe, Çc en divifant le produit par 
la fomme du même double & de l’autre 
terme. 


PROBLEME IL 

Ouvrir le Compas de proportion , 
en forte que V Angle des deux LU 
gnes des Cordes foit d'autant de 
degrex qu'on voudra . 

S I on prend depuis le Centre du com- 
pas de proportion fur l’une des deux 
Lignes des Cordes , la Corde corres- 
pondante aux degrez propofez , & qu’on 
en applique la longueur fur les Lignes 
des Cordes de côté 6c d’autre, de 60 à 
60, le Compas de proportion fè trou- 
vera ouvert comme l’on demande. 

Exemple. 

Qu’il faille ouvrir le Compas de pro- 
portion en forte que les deux Lignes des 
Cordes fallênt un Angle, par exemple, 

de 
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de 40 degrez. Suppofons que les Lignes 
AD , AE , (oient chacune la Corde de 
40 degrez , & les Lignes AB , AC , cha- 
cune la Corde de 60 j* 

degrez. Je dis que Ci 
on applique la Cor- 
de AD , ou AE , de 
40 degrez de côte 6c 
d autre , de B en C , 
en lorte que la diftance BC , de 60 à 60 , 
Toit é^ale à la Corde AD de 40 degrez, 
l’Angle A fera aulîl de 40 degrez. 

Démonstration. 

Car fi l’on décrit du centre A, par 
les points B, C, l’Arc de Cercle BC, 
& que l’on confidere que la Ligne AD 
eft la Corde de 40 degrez à legard du 
Rayon AB, qui eft la Corde de 60 de- 
grez , on connoitra aifément que la Li- 
gne BC, égale à la Ligne AD, eftaufîi 
la Corde de 40 degrez: 6c comme elle 
eft la Corde de l’Arc BC, il s’enfuit que 
l’Arc BC, 6 c par confequent l’Angle A, 
eft aufîi de 40 degrez. Ce qu’il faloit dé- 
montrer. 



Sco- 
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On peur par une operation contraire 
à la precedente, connoitre l'ouverture da 
Compas de proportion a legard de la 
Ligne des Cordés : car li on porte de- 
puis le centre du Compas de proportion 
iur la ligne des Cordes la difbnce de 
do à do, prife départ & d'autre fur 1^ 
même Ligne des Cordes , on rencontre- 
ra le nombre des degréz de 1 ouverture 
qu’on cherche. 

C’eft a calife de cela que l’on ajoute 
quelquefois au Compas de proportion 
des pinnales placées fur la Ligne des 
Cordes, pour pouvoir melurer un An- 
gle fur la terre, ou pour en faire un 
iur la terre d’autant de degrez que l’on 
voudra: mais j’aimerois mieux me fervir 
d’un demi-Cercle bien divifé , le Com- 
pas de proportion n’étant propre qup 
pour travailler ptomtement fur le papier. 
C’eft pourquoy je negiigeray icy d’expli- 
quer plufîeurs uiages , qui ne font quç 
d’une piue ciuioficé. 


PRO- 
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PROBLEME III. 


Trouver le demi-diametre d'un Arc 
de Cercle donné ^ dont on con - 
mit les devrez. 


S I on applique la Corde de l’Arc donné 
fur la Ligne des Cordes du Compas 
de proportion , de côté & d’autre au 
nombre des degrez de l’Arc propofé, & 
qu’on laille le Compas de proportion 
ainfi ouvert, la diftance de 60 a6o priiè 
fur la même Ligne des Cordes, donne- 
ra la longueur du Rayon qu’on cher- 
che. 


Exemple. 

V 

Que l’Arc de Cercle GH foit par- 
cxemple de 80 degrez, &c qu’il en faille 
trouver le Rayon FG. Suppofons que 
les Lignes AB, AC, foient chacune la 
Ligne des Cordes du Compas de pro- 
portion , dont le centre eft A. Que ÀB , 
ou AC, foit la Corde de 80 degrez, & 
AD, ou AE, la Corde de 60 degrez. 
Je dis que fi on applique la Corde GH 

fur 
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far la Ligne des parties égales du Com- 
pas de' proportion, de part & d’autre de 
B en C, en forte que la diftance BC, 



de 80 à 80, foit égale a cette Corde 
GH, la diftance DE, de 60 à 60, fe- 
ra égale au Rayon FG. 

Démonstration. 

Car dans les Triangles Hofceles fèm- 
blablês ABC, ADE, on connoîtpar^ 
6. que la raifbn des Lignes AB, AD, 
eft égale à celle des Lignes BC, DE, ou 

GH, 



ÜSAGE DE LA LlGNE 

GH, DE: & comme AD eftle Rayon 
à 1 egard de la Corde AB de 80 degrez 
par la conftruétion de la Ligne des Cor- 
des, il eft de neceflité que DE foit aulîî 
le Rayon à l’égard de la Corde GH de 
8 o degrez’, & par confequent le demi- 
diametre de l’Arc propoië GIH. 

S c o l i e. 

% Si l’Arc GIH étoit Amplement don- 

né, lans en connoitre ny le centre, ny 
le nombre des devrez, on trouvera ce 
nombre de degrez, en prenant à volon- 
té fur cet Arc un point, comme I, 8 c 
en tirant les deux Cordes IG, 1 H, 
dont l’Angle GIH, étant mefuré , 8 c 
fon double étant ôté de 360 degrez, le 
relie donnera le nombre qu’011 cherche. 

1 

> 

Corollaire. 

On peut par le moyen de ce Problè- 
me, trouuver aifément le centre d’un 
Cercle , ou d’un Arc de Cercle donné , 
ou bien faire palier par trois points don- 
nez une circonférence de Cercle: car fi 
on prend fur le Cercle donné un Arc à 
volonté , pour en connoitre les degrez , 

comme 
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comme il a efté enfeigné dans le Scolie 
precedent, & qu’à l’intervalle du Rayon 
que l’on trouvera , on fàflè de deux points 
quelconques de l’Arc donné, ou des trois 
points donnez , deux Arcs de Cercles, 
qui s’entre-coupent , la fe&ion de ces deux 
arcs donnera le centre du Cercle qu’on 
cherche. 

t 

USAGE DE LA LIGNE 
DES 

solide s. 

L a Ligne des Solides à 1 egard des 
Corps, a les mêmes Ufages que la 
Ligne des Plans à l’égard des Surfaces,, 
comme vous allez voir dans les Probler 
mes fuivans. 


E P R O- 
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' PROBLEME I. 

Etant donnée une Pyramide j trou - 
’ ver une autre Pyramide fem- 
, blable en raifan donnée . 

i 

A ppliquez la longueur d’un côté de 
la Pyramide donnée, fur la Ligne 
des Solides du Compas de proportion à 
un nombre égal de part & d’autre au pre- 
mier terme de la raifon donnée: & le 
Compas de proportion demeurant ainfi * 
ouvert, prenez fur la même Ligne des * 
Solides la diftance de côté & d’autre du 
nombre égal au fécond terme de la rai- 
fbn donnée, pour avoir la longueur du 
côté homologue de la Pyramide qu’on 
cherche. C’eft de la même façon que l’on 
itouvera les cotez homologues aux autres 
cotez de la Pyramide propofée. 

Exemple. 

Soit donnée la Pyramide FGHI , & 
qu’il luy faille trouver une autre Pyrami- 
de femblable , en forte que la Pyramide 
FGHI foit à celle qu’on cherche, com- 
me 
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fne par exemple 1 6 à 5 4. Suppofons que 
les Lignes AB, AC, foient chacune la 
Ligne des Solides du Compas de propor- 
tion, dont le centre eft A. Que les points 
marquez 54 s ou du 54 e Solide foient B, 
C, & que les points marquez 16, ou 
du 16 e Solide foient D, E. Pour trou- 
ver le côté homologue h l’un des cotez 
de la Pyramide donnée FGHI , comme 
au cote FG, portez la longueur de ce. 



côté FG fur la Ligne des Solides AB , 
AC, de côté & d’autre de D en E, en 
forte que la diftance DE, de 16 à 16 , 
foit égale au même côté FG, & alors la 
diftance BC, de 54 à 54, donnera la 

E i •' Ion- 
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longueuf du côté KL homologue au côté 
FG; & Ton trouvera de la môme façon 

* y 

le côté LM homologue au côté GH, 
& pareillement la hauteur NO homolo- 
gue à la hauteur IP, & ainlî des autres, 
& la Pyramide KLMN fera celle qu’on 
cherche , c’eft à dire qu’elle fera fembla- 
bie à la Pyramide donnée FGHI , & 
que cette Pyramide FGHI fera à la Py- 
ramide KLMN, comme 16 à 54. 

Démonstration. 

Car dans les deux Triangles ifefceles 
femblables ABC, ADE , on connoît 
par 4. 6. que les quatre Lignes DE, 
BC, AD, AB, font proportionnelles , 
& par 37. 11. que leurs cubes font auffi 
proportionnels j 8 c parce que les deux 
cubes AD, AB, font entr’eux comme 
16 à 54, parla conftruétion de la Ligne 
des Solides, les deux cubes DE, BC, 
ouFG, KL, feront auiïientr'euxcom- 
me 16 à 54, & par 8. 12. la Pyramide 
FGHI fera à la Pyramide KLMN, 
auffi comme 16a 54, parce que ces deux 
Pyramides font femblables, par la con- 
ftru&ion , & par Def, y. 1 1. Ce qu’il, 
fidoit démontrer. / 

Sco- 

* " * - a 
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S c o l i e. 

Si les deux termes de la raifon donnée 
font trop grands» on prendra leurs foû- 
multiples , en les divifant chacun par un 
même nombre tel que l’on voudra : & 
s’ils font trop petits g on prendra leurs 
multiples» en les multipliant chacun par 
un meme nombre tel que l’on voudra, 
pourvu que le plus grand nombre qui 
viendra, ne furpaflè pas 64, parce que 
dans le Compas de proportion le plus 
grand folide n’eft. que 64. » 

Si les deux termes de la raifon donnée 
ont leurs Racines cubiques exactes , on 
fe fervira de ces Racines cubiques à la 
place des deux nombres donnez , mais 
au lieu de travailler fur la Ligne des So- 
lides , on travaillera fur U Ligne des 

i i art u s égales : car ainfi les cotez homo- 
ogues des deux Pyramides lèmblables fe- 
ront dans la raifon de ces Racines cubi- 
ques, & par 8. iz. les deux Pyramides 
feront datas la raifon. des deux nombres 
donnez. 

Enfin, fi les deux termes de la raifon- 
donnée font des fra&ions de differente 
eipcce , on les réduira en deux autres 

E 3 frac- 
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fra&ions de même dénomination, & en 
négligeant le dénominateur commun , on 
fe Fendra des deux numérateurs a la pla- 
ce des deux fractions données, pour tra- 
vailler for la Ligne des Solides comme il 
a été enfeigné. 

COROLLA IRE. 

* 

On pourra de la même façon à une 
Sphere donnée trouver une autre Sphere 
en raifon donnée , en travaillant par le 
Diamètre de la Sphere donnée , pour 
avoir le Diamètre de la Sphere quon 
cherche; & pareillement à un Cône ou à 
un Cylindre donné, trouver un Cône ou 
un Cylindre femblable en raifon donnée, 
en travaillant par le Diamètre de la bafe, 
& par la hauteur du Cône ou du Cylin-, 
dre donné, pour avoir le Diamètre de la 
bofe & la hauteur du Cône ou du Cylin- 
dre qu’on cherche. 

On pourra auffi de la même façon k 
quelque autre Corps donné que ce foit , 
trouver un Corps femblable en raifon 
donnée, en travaillant lëparément pour 
chaque côté du Solide donne , pour avoir 
le côté homologue du Solide qu’on cher- 
che. 


Ainiî 



des Solides, ioj 

Ainfi vous voyez qa’on peut à l’aydc 
de ce Problème augmenter ou diminuer 
un Solide donné, 6c par confèquent luie 
Sphere donnée, 6c aufîi un Cône 6c un 
Cylindre donné , félon une raiion don* 
née, parce que cette raifon donnée peut 
être de plus grande ou de moindre inégar 
lité. 

j 

PROBLEME IL 

Trouver la raifon de deux Solides 
femblables donnez. 

P Ortez la longueur d’un des cotez du 
plus petit des deux Solides donner 
fur la Ligne des Solides du Compas de 
proportion , de part & d’autre a un mê- 
me nombre tel que l’on voudra, 6c le 
Compas de proportion demeurant ainli 
ouvert, portez fur la même Ligne des 
Solides la longueur du côté homologue 
de l’autre Solide donné, pour voir à quel 
nombre égal de côté 6c d’autre cette lon- 
gueur répond j 6c ce fécond nombre avec 
le premier auquel répond le côté homo- 
logue du premier Solide, feront les deux 
termes de la raifon qu’on cherche. 

E 4 Exem* 
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Exemple. 




Reprenons la Figure precedente, & 
qu’il faille trouver la raifon des deux Py- 
ramides femblables données FGHl , 
KLMN. Suppofons que les deux Li- 
gnes AB, AC, foient chacune la Ligne 
des Solides du Compas de proportion, 
dont le centre eft A. Ayant porté la lon- 
gueur du côté FG de part & d’autre fur 
la Ligne ces Solides au nombre 1 6 par 
exemple, en forte que la diftance DE, 
de i 5 à i 5 , foit égale au côté FG; laif. 
fez le Compas de proportion ainfi ou- 
vert, & portez la longueur du côté KL 
homologue au côté FG, fur la même 
Ligne des Solides, à un même nombre 
de côté & d’autre, comme de B en C, 
où foit par exemple le nombre 54: cela 
étant, je dis que le Solide FGHl eft au 
Solide KLMN , comme 15354; dont 
la démonftration eft la même que celle 
du Problème precedent,. 

S C O L I E. 



Si le côté du plus gr uid Solide don- 
né eft trop grand , pout pouvoir être ap- 
4 • pli- 
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. pliqué fur le Compas de proportion, 
qui feroic trop peu ouvert , il faut porter 
la longueur du côté du plus petit Solide 
donne fur la Ligne des Solides, le plus 
proche du centre qu'il fera poflîble, afin 
que le Compas de proportion étant ainfi 
plus ouvert, on puilfe y porter la lon- 
gueur du côté homologue du plus grand 
Solide donné. 

Mais fi le côté du plus petit Solide 
donné fe trouve trop grand, pour pou- 
voir être appliqué lur la Ligne des Soli- 
des à un même nombre de part 8c d'au- 
tre, comme nous avons dit, il le faudra 
porter depuis le centre fur la même Ligne 
des Solides, 8c aufïï le. côté homologue 
du plus grand Solide donné, pour avoir 
les deux nombres des cotez homologues 
* des deux Solides donnez, &c ces deux 
nombres en exprimeront la raifon. 

Que fi ces deux cotez homologues fe 
trouvent encore trop grands > on fe fer- 
vira de leurs moitiez, ou de leurs tiers: 
8c pour ne pas tomber dans cette diffi- 
culté, fi l'on peut, on fe fervira dans 
chaque Solide donné des deux cotez ho- 
mologues les plus petits, lorfque les deiuç 
Solides donnez feront irréguliers. 

Ce Problème fe peut aufïi refoudre par 

E s te 
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le moyen de la Ligne des parties égales 
du Compas de proportion, fçavoir en 
cherchant à deux cotez homologues des 
deux Solides donnez une troifieme Li- 
gne proportionnelle , & à ces trois Li- 
gnes une quatrième proportionnelle , 
comme il a efté enfeigné au Probl. VII. 
de VZJfage de la Ligne des parties éga- 
les , parce que par 3 3. 1 1. les nombres 
des parties égales que contiendront la 
première & la quatrième proportionnel- 
le, feront les deux termes de la railbn 
qu’on demande. 

* 

Corollaire. 

Comme ks Spheres font dans la raî- 
fbn des cubes de leurs Diamètres, par 
18. 12. on void aifément que l’on peut 
par le moyen de ce Problème trouver avec 
la même facilité la raifbn de déux Sphè- 
res données, en fe fervant de leurs Dia- 
mètres , comme de deux cotez homolo» 

r es. Et pareillement on pourra trouver 
rçifon de deux Cônes, ou de deux 
Cylindres femblables donnez, en fe fer- 
vant des Diamètres de leurs bafes,&c. 

ii 

i 

P R O- 


Digitized by 



jjes Solides. 107 

1 

PROBLEME III. 


Ouvrir le Compas de proportion j 
en forte que l’angle des deux 
Lignes des Solides foit droit . 

A Yant pris for la Ligne des Solides 
depuis le centre du Compas de 
proportion, le côté du 15 e Solide, appli- 
quez-en la longueur for la même Ligne 
des Solides, de part & d’autre, de 3 à 
8 ; & le Compas de proportion fe trou- 
vera ouvert à un Angle de 5)0 degrez à 
l’égard de la Ligne des Solides, parce 
que le quarré du côté du 15 e Solide eftà 
peu prés égal au quarré du côté du 3 'So- 
lide, & au quarré du côté du 8 e Solide, 
fans qu’il s’en manque feulement une mil- 
lième partie de la longueur du Compas 
de proportion, ce qui eft de petite con- 
fequencepour la pratique, comme l’op, 
peut voir dans b Table desSolides, quî 
vous fera connoitre que l’on peut auiïî 
appliquer la longueur, du plus grand ÔC 
64 e Solide , prile depuis le centre for la 
Ligne des Solides, de part & d’autre, 
de 3 à j2, ou de 5) à 40, ou bien en- 
£ 6 eore 


Digitized by Google 



to8 Usage de la Lignée 

core de 1 6 à 30, lins que l’erreur {bit 
feulement d’une millième partie de la. 
longueur du plus grand Solide. 

PROBLEME IV. 

Trouver un Solide femblable & égal 
à deux Solides femblables donnez 

S Uppofànt que l’un des cotez du pre- 
mier Solide donné {bit d’un nombre 
de Solides, tel que l’on voudra , appli- 
quez-en La longueur fur la Ligne des So- 
lides du Compas de proportion., de part 
& d’autre à ce nombre foppofé; & le 
Compas de proportion demeurant ainfî 
ouvert, portez la longueur du côté ho- 
mologue du fécond Solide donné, for la 
meme Ligne des Solides, en. forte que 
cette, longueur: réponde de côté. & d’au- 
tre à un même nombre : &; alors la dit 
tance du nombre égal à la fomme de ces 
deux nombres, prife de part & d’aube 
fur la Ligne des Solides, donnera le cô- 
té homologue du Solide qu’011 cherche» 


Exem- 
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E 1 £ M ! L E. 

Qu’il faille trouver le côté homologue 
d’un Solide femblable & égal a deux So- 
lides femblables donnez , dont deux co- 
tez homologues foient les Lignes HT* 
KL. Suppofons que les Lignes AB* 
AC, foient 
chacune la 
Ligne des Sq- 
lides.du Com- 
pas de pro- 
portion, dont 
le centre eft 
A. Suppofons, 
encore que 
les deux 

points F, G, foient chacun le point par 
exemple du 8 e Solide, auquel on appli- 
quera li l’on veut, la longueur du côté 
HI, en forte que b diftance FG, de 8 
à 8 , foit égale à ce côté HI , pour ap- 
pliquer enfuite fur la même Ligne des 
Solides la longueur de l’autre côté KL, 
de part & d’autre de D en E , en forte 
que les points D , E , foient chacun éga- 
lement éloignez du centre A, ceftà dire 
d’un même nombre de Solides, qui foit 

E 7 
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par exemple 27 ; en forte que la diftance 
DE , de 27 à 27 , foit égale à cét autre 
côté KL. Cela fait, & le Compas de 
proportion demeurant ainfi ouvert , je 
dis que la diftance BC , de 35^35, qui 
eft la fomme des deux nombres prece- 
dens 8, 27 , qui expriment la raifondes 
deux Solides donnez, eft égale au côté 
homologue d’un Solide femblable & égal 
aux deux Solides donnez , dont deux 
cotez homologues font HI , KL. 

Démonstration. 

Car dans les Triangles ifofoeles fom- 
blables ABC, AFG , on a par 4. 6* 
cette analogie , AB, AF :: BC, FG: 
ceft pourquoy par 37. 1 1. on aura celle- 
cy, ABc, AFc::BCc, FGrj & ft a la 
place des deux premiers termes ABc, 
AFc, on met les deux Nombres 35» 
8, qui font en même raifon, parce que 
AB eft le côté du 35e Solide, & AF le 
côté du 8e, on aura cette autre analogie * 
35, 8 :: BCc, FGcj & en divifant* 
on aura celle- cy , 27, 8 :: BCc-FGc* 
FGc j & fi à la place des deux premiers 
termes 27 , 8 , on met les deux cubes 
AD, AF, qui fout en même raifon* 

parce 
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parce que AD eft le côté du 27 e Solide y 
& AF le côté du 8 e , ou bien fi k la. 
place de ces deux A De, AFe, on met 
les deux DEc, FGc, qui font en mô- 
me raifon, à caufe des Triangles îfofce- 
Ies femblables ADE, AFG, on aura 
cette autre analogie , DEc , FGc : : BC<r- 
FGcjFGc, où l'on void que le cube 
DE, ou KL, eft égal à la différence 
des deux BC , FG , ou HI, & que 
par confequent le cube BC , eft égal à la 
fomme des deux HI , KL. D'où il fuit 
par 33. 11. que la ligne BC eft un côté 
homologue d'un Solide femblable & égal 
aiLx deux Solides femblables donnez > 
dont deux cotez homologues font les 
lignes HI , KL. Ce quil fâloit démon- 
trer. 


S C O L 1 E. 

Pour n'avoir pas lin Nombre trop 
grand dans la fomme des deux Nombres 
qui expriment la raifon des deux Soli- ' 
des donnez, on donnera au côté du 
premier Solide donné un Nombre de 
Solides le plus petit que l’on pourra, afin 
que l’autre nombre des Solides du côté 
homologue du fécond Solide, foit aufli 
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plus petit, 8c qu’ainfî la fbmme de ces 
deux nombres fe puilfe trouver fur la 
Ligne des Solides. 

ê 

Corollaire. 

Il fuit aifément de la pratique de ce 
Problème , que l’on peut ajouter enfem- 
bie plus de deux Solides femblables don- 
nez, fçavoir en ajoutant enfemble les 
deux premiers , 8c en ajoutant à la fom- 
me le troiliéme , 8c ainfi enfuite. 

On peut aufîî facilement trouver une 
Sphere égale à plufieurs Spheres don- 
nées, en travaillant par leurs Diamètres 
confiderez comme les cotez homologues 
d autant de Solides femblables : 8c trou- 
ver pareillement un Cône, ou un Cy- 
lindre égal à plufieurs Cônes , ou à plu- 
fieurs Cylindres donnez, fçavoir en tra- 
vaillant par les Diamètres de leurs baies , 
& par leurs hauteurs, &c. > 

On peut auffi a l’imitation de ce Pro- 
blème, trouver un Solide femblable 8c 
égal à la différence de deux Solides fem- 
blables donnez, fî au lieu d’ajouter en- 
femble les deux nombres de leur raifon , 
on ôte le plus petit du plus grand , 8cc, 
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L E M M E. 


Si de quatre Lignes , les trois pre- 
mières font proportionnelles , & 
que le Cube de la troifiéme foit 
égal au Solide fous la première j 
& le Quarré de la quatrième ^ 
ces quatre T Agnes feront dans une 
* proportion continue. 


i 


E dis que fi des quatre Lignes FG » 
KL, DE, Hi, les trois premier 
res FG, KL, DE, font proportion- 
nelles , & que le So- 
lide FGHl?, fous 
la première FG , 

& le quarré de la 
quatrième HI , 
loir égal au Cube de la troifiéme DE * 
ces quatre Lignes FG, KL, DE > 
HI, feront continuellement proportion- 
nelles. 


K*- 

!>► 

Ht 


t 

— iGr 
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Démonstration. 

Pudique par la Suppofition le Solkle 
FGHI?, eftfùppofé égal au Cube DE, 
on aura par 34. 1 1. cette analogie, FG, 
DE :: DE?, HI?; & fi on donne aux 
deux premiers termes FG , DE , la hau- 
teur commune DE, on aura cette autre 
analogie, FGDE, DE?::DE?,HI?> 
& fi à place du Plan FGDE, on met le 
quarré KL, qui luy eft égal, par 17. 6. 
à caufè des trois proportionnelles FG,‘ 
KL, DE, on aura cette autre analogie, 
KL?, DE? :: DE? , HI?, où ion 
void par 22. 6 . que les trois lignes KL, 
DE , HI , font proportionnelles : & 
parce que les trois lignes FG, KL, 
DE , lônt aufïi proportionnelles , par la 
fiippofition , il eft de neceflité que les 
quatre FG, KL, DE, HI, foient con- 
tinuellement proportionnelles. Ce qu’il 
faloit démontrer. 


p R a 
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PROBLEME. V. 




Entre deux Lignes données j trou- 
ver deux Moyennes propor- 
. tionnelles. 


A Yant porté chacune des deux Li- 
gne données fur la Ligne des Par- 
ties égales du Compas de proportion i 
ou fur quelque autre Ligne divifée en 
Parties égalés, pour fçavoir le nombre 
des Parties égales que chacune contient, 
appliquez la longueur de la plus grande 
Ligne donnée, de part & d’autre fur la 
Ligne des Solides du Compas de pro- 
portion, à un nombre égal à celuy de lès 
Parties égales ; & le Compas de propor- 
tion demeurant ainfi ouvert , prenez fur 
la même Ligne des Solides, de côté & 
d’autre, la diftance du nombre égal à 
celuy des Parties égales de l’autre Ligne 
donnée, pour avoir la plus grande des 
deux Moyennes proportionnelles qu’on 
cherche, entre laquelle de la plus petite 
Ligne donnée, mie Moyenne propor- 
tionnelle, fera la plus petite des deux 
Moyennes qu’on cherche. 

Exem- 
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.Exemple. 

Qu’ü faille trouver deux Moyennes 
proportionnelles entre les deux Lignes 
données FG, HI, dont la plus petite 
FG contienne par exemple zo Parties c- 
gales, & la plus grande HI en contien- 
ne 45. Sup- 
pofons que 
les Lignes 
AB , AG , 
loient chacu- 
ne la Ligne 
des Solides 
du Compas 
de proportion , dont le centre eft A : 
que les points B > C , foient chacun le 
45 e Solide, & les points D, E, cha- 
cun le 20 e Solide. Appliquez la longueur 
de la plus grande Ligne H 1 fur la Ligne 
des Solides, de part 6c d’autre aux points 
B, C, en forte que la diftance BC, 
de 45 à 45 , foit égale à la plus grande 
Ligne donnée HI j & alors la diftance 
DE, de zo à zo, fera la plus grande des 
deux Moyennes proportionnelles qu’on 
cherche, c’eft-à-dire la troifiéme de qua- 
tre continuellement proportionnelles, 

dont 
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dont FG eft la première , & HI la qua- 
trième : & fi entre cette troifiéme trou- 
vée DE, & la première FG, on trou- 
ve une Moyenne proportionnelle , on 
aura la féconde. 

Démonstration. 

Car dans les Triangles ifofceles fêm- 
hlables ABC, ADE, on a par 4. 6 . 
cette analogie, AB, AD:-BC, DE, 
ou AB, AD:;HI, DE, à caufe de 
BC égale à H I , par la conftruétion ; c’eft 
pourquoy par 37. 11. on aura celle-cy , 
ABc, A De :: Hic, DEc: & fi à la 
place des deux premiers termes ABc, 
A De , on met les deux nombres 45, 
20, qui font en même raifon, par la 
conftruétion de la Ligne des Solides, 
ou bien fi à la place de ces deux nom- 
bres 4j , 20 , on met les deux Lignes 
HI, FG, qui font aufïi en même rai- 
fbn, on aura cette autre analogie, Hf, 
FG :: Hic, DE*: & enfin fi aux deux 
premiers termes HI , FG, confiderez 
comme de? hauteurs , on donne la bafe 
commune Hl<y, on aura cette dernierc 
analogie. Hic, FGHI^iiHJc, DEc, 
où l’on void que le Solide FGHJÿ eft 
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égal au cube DE. D’où il fuit , par le 
Lemme precedent, que la Ligne DE eft 
la plus grande des deux Moyennes pro- 
portionnelles qu’on cherche. Ce qu’ii fa- 
loit démontrer. 

SCOLIE. 

Si les nombres des Parties égales des 
deux Lignes données font trop grands, 
on fe fervira de leurs moitiez, ou de 
leurs tiers , comme il faudrait fe fervir 
;des doubles ou des triples des deux mê- 
mes nombres, s’ils étoient trop petits. 

Or comme l’uiàge de deux Moyennes 
proportionnelles entre deux Lignes don- 
nées, eft abfolument necefiàire pour la 
réduction d’un folide en cube , nous 
ajoûterons icy , pour finir agréablement 
ce Traité, une maniéré facile de 

Trouver géométriquement entre deux 
Lignes données 9 deux Moyennes 
proportionnelles. 

Pour trouver deux Moyennes propor- 
tionnelles entre les deux Lignes données 
AB, AC, divifez l’une de ces deux, 
comme AC, en deux également au 
point D, & luy tirez par ce point D, 

la 
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la perpendiculaire DE , é^ale à la moi- 
tié de l’autre Ligne donnée AB, pour 
décrire du centre E , par les points A , 
C, une circonférence de Cercle A1FK. 
Aprez cela décri- 
vez par le point 
A, fur Taxe AC, 
la Parabole F A M, 
dont le Paramé- 
tré loir AC j & 
par la fèéfcion F 
du Cercle & de 
la Parabole, tirez la droite FG, perpen- 
diculaire à 1 axe AC ; & les deux Lignes 
AG, FG, feront les deux Moyennes 
qu’on cherche: de forte que les quatre 
Lignes AB , AG , FG , AC , feront 
dans une continuelle proportion. 

- Démonstration. 

Car fi on tire le Diamètre IK per- 
pendiculaire à la Ligne FG, ou parallè- 
le à l’axe AB, les deux Lignes LF, 
LH, feront égales entr’eiles, par $. 5 . 
cnfuite de quoy , on connoitra aifémcnt 
que la fomme des deux Ligues F G, 
GH, eft égale à la Ligne AB. 

Cela étant fuppofé, on confiderera 

que 


I 
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que par la propriété de la Parabole, on a 
cette analogie, AC, FG :: FG , "AG, 
& que par la propriété du Cercle, on a 
celle-cy, CG, GH :: FG , AG. C’eft 
pourquoy on aura celle-cy , AC , CG : : 
FG, GHj & en compolant, on aura 
celle-cy, AC, AG :: FG, AB, parce 
que la Ligne AB eft égale à la lomme 
des deux FG, GH. De cette demiere 
analogie, A: de la première, il fuit que 
les quatre Lignes AB, AG, FG, AC, 
font dans une 'proportion continué. Ce 
qu’il fàloit démontrer. 

Nous avons donné dans nôtre grand 
Traité d’ Algèbre, douze maniérés diffe- 
rentes & rrés-fîmples , pour la folutionde 
ce Problème : mais comme celle-cy me 
fèmble la plus facile de toutes, outre que 
ce n’eft pas icy le lieu d’en parler da- 
vantage, nous mettrons fin à ce Traité, 
pour venir plûtôt au lùivant. 


Fin du premier Truité, 
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TRAIT E* 

DELA 

DIVISION 

DES 

CHAMPS. 



A division des Champs (ère 
pour partager une piece de 
terre entre deux ou plu- 
heurs perfonnes, en forte 
que chacune en ait une por- 
tion égale, ou telle autre partie que l*on 
voudra. Pour procéder par ordre, nous 
commencerons par le Triangle, qui eft 
la première des Figures, pour aller en- 
foire aux Figures de quatre cotez, & en 
après aux Polygones, comme vous allez 
voir dans les Chapitres foivans. 

F z C H A* 
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.CHAPITRE L 


De Ta divifion des Triangles. 

PROBLEME I. 

'Divifer le Triante donné ABC * 
en autant de Parties égales qu’on 
voudra j far des Lignes tirées 
de 1’apgle donné A. 

S I vous le voiliez divifer en trois.T rian- 
gles égaux , par exemple , divifez lç 


A. 



côté BC oppofé à l’angle A, en trois 
Parties égales aux points D, E, & me- 
nez les droites AD, AE, & les rrois 
Triangles B AD, DAE, EAC, feront 
égaux par 3 8. 1. S c o- 
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S C O L I E. 

Il eft évident par i, 6 . que fi on vou- 
loit diviler le Triangle donné ABC» 
en plufieurs Parties inégales félon une 
raifon donnée, il faudrait divifèr le cô- 
té BC félon cette même raifon, en au- 
tant de Parties inégales. 

PROBLEME IL , 

THvifer le Triangle donné ABC , 
en autant de Parties égales qu } on 
voudray par des Lignes paral- 
lèles au côté BC: 

S I vous le voulez divifer en trois Par- 
ties égales par exemple, divifez Fun 
des deux autres cotez AB, AC, com- 
me AC , en trais également aux 
deux points D , E , & coupez le mê- 
me cote AC aux deux points F , G, 
en forte que la Partie AF l'oit Moyen- 
ne proportionnelle entre AC , CD , 
& la Partie AG Moyenne propor- 
tionnelle entre AC , CE. Après cela 

F 3 * tirez 
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ii t$ Dus Triangles. 
tirez par les deux points F , G -, au 
té B G , les parallèles FH , GI , let- 


co- 





quelles diviferont le Triangle propo- 
sé ABC, en trois Parties égales. 


PEMONSTRATION. 

Car ptlifque lesdeuxTnangles AHF» 

ABC, font fembUbiét, ils font dans a 

raifon des Quêtez AF, AC, qui 
même que ceUe des Lignes CD, AL, 
à caufe des trois proportmnneUesCD, 

AF AC; & parce que CD elt le tiers 
de AC, le Triangle AHF eft auffi le 

tiers du Triangle ABC. , 

Pareillement de ce que les Triangles. 
AIG, ABC, font feiublables, ils font 
dans la raifon des Quarrez AG, AC, 
qui eft la même que celle des Lignes 
CK AC, à caufe des trois proportion- 
nelles CE, AG, AC; & parce que 
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CE eft les deux-tiers de AC, le Trian- 
gle AIG eft auflï les deux-tiers du Tri- 
angle ABC. D’où il eft aifê de conclure 
que les deux TrapezoïdesBIGC, HIGF, 
font chacun le tiers du même Triangle 
^BC , & qu’ainft le Triangle propoië 
ABC eft divifé en trois Parties égales 
par les deux Lignes GI, FH, qui font 
parallèles au côté BC. Ce qu’il faloit 
faire & démontrer. 

S C O L I E. 

Si on vouloit divifèr le Triangle 
ABC en deux fois plus de parties, il 
faudroit divifer en deux également le 
Triangle AHF, par une Ligne parallèle 
au côté HF , comme il vient d’être en- 
feigné , & aufli en deux également cha- 
cun des deux Trapezoides HIGF , 
1BCG, par une Ligne parallèle au côté 
IG, comme il fera enleigné au ProbL 
X. Chap. II. 



PRO- 
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‘PROBLEME III. 

Divifcr en deux également le Trian- 
gle ABC , par une Ligne perpen . - 
diculaire au côté AB. 

À Yaiic divifc le côté AB en E, en 
forte que le Quarré BE foit égal 
à la moitié du Reétangle fous le côté 

C 



AB , & le fègment BD terminé par la 
perpendiculaire CD , tirez du point E 
au côté AB, la perpendiculaire EF, qui 
divifèra en deux également le Triangle 
çropofé ABC. 


De- 
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DeMONSTR AT I O NV ' 

. ^ Dans les Triangles fèmblables CDB, 
FEB, on a certe analogie, BD, CD:: 
BE, EF; c’eft pourquoy fi aux deux 

P remiers termes BD, CD, on donne 
1 hauteur commune AB , & aux deux 
derniers la hauteur commune BE»on au- 
ra celle-cy , ABD , ABCD :: BE<y,EEF, 
où Ion void que puifque le Redangle 
ABD cft double du Quarré BE , il faut 
que le Redangle ABCD foit auffi dou- 
ble du Redangle BEF; & en prenant 
leurs moitiez , 011 connoîtra que le T rian- 
gle ABC eft double du Triangle FEB. 
Ce quil faloit faire & démontrer. 

Pour trouver le point E, divifèz le 
fegment BD en deux également au point 
G , & tirez par ce point G au même 
fegment BD, la perpendiculaire GH» 
qui fera terminée en H par un demi-cer- 
cle décrit à l’entour du côté AB ; & il 
n’y aura plus qu’à faire BE égale à BH» 
dont le Quarré , ou le Redangle ABG » 
eft bien la moitié du Redangle ABD- 


F 5 S co* 
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S C O L I E. 

On peut de la même façon divifer le 
Triangle donné ABC, en autant de 
Parties égales quon voudra, par des Li- 
gnes perpendiculaires au côté AB : com- 
me fi on le Vouloir divifer par exemple 
tn trois Parties égales, il faudroit pre-" 
mierement prendre la Ligne BG , égale 
âu tiers du Segment BD , pour avoir le 
Quarré BE , égal au tiers du Re&angle 
AÏ$D, & par confequent le Triangle 
BEF égal au tiers du propofé ABC. Il 
faudroit enfiiite prendre la Ligne BG 
égale aux deux-tiers du Segmenr BD, 
&c. Mais il ne faut pas que le point F 
tombe ati de-Jà du point C. 


/ 

P R Ou 
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PROBLEME IV. 

Divifer le Triangle donné ABC 
en deux également j par une Li- 
gne tirée du point donné D fur 
le côté BC. . 

, i . 

v 

A Yant tiré du point donné D, à 
l’angle oppofe A, la droite AD, - 
tirez par le point E, milieu de BC, àhw 
Ligne AD, la parallèle EF, & mener la 


A 



B D E c 


droite DF, qui divifera le Triangie pnai 
pofé ABC , en deux également. 

Démonstration. 

Car fi' on joint la droite AE , on 
F £ can- 
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connoîtra par i. 6. que le Triangle BAE 
eft la moitié du Triangle ABC ; 8c par- 
ce que le Trapeze ABDF eft égal aü 
Triangle BAE, comme nous avons dé- 
montré dans nôtre Geometrie pratique , 
il s’enfuit que le Trapeze ABDF eft auiïi 
la moitié du Triangle ABC, 8c quainfi 
le Triangle propofé ABC fe trouve divi- 
fé en deux également par la droite DF*. 
Ce qu’il faloit faire 8c démontrer.. 

S C O L I E. 

On peut par cette maniéré divifêr lè 
Triangle donné ABC en plufieurs Par- 
ues égales, par plufieurs lignes tirées, 
du point D : comme fi on le vouloir 
divifer en trois Parties égales, il fàu- 
droit faire BE égale au tiers de BC , 
pour avoir le Trapeze ABDF égal au 
tiers du Triangle ABC, & enfuite fai- 
re BE égale aux deux-tiers de BC, 8cc. 
Mais cela fe concevra mieux dans le 
Problème fuivanr.. 


c 

PRÔ- 
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PROBLEME V. 

\ 

Divifer le Triangle donné ABC, 
en autant de Varties égales que 
Von voudra > far des Lignes ti- 
rées du point donné D fur le coi 
té donné BC. 

P Our le divifer- en trois Parties éga* 
les par exemple, divifez le coté 
donné BC, aufli en trois Parties éga- 
les, aux deux points E, F; & ayant ti- 
lé la droite AD, tirez-luy par les deux 


JL 



r 

joints E , F , les parallèles EG , FIT, 
pour avoir fur les cotez AB, AC, les * 
deux points G , H; par lelquels on fi- 
xera au point donné D , les droites 

F 7 DG„ 
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DG, DH, qui divifèront le Triangle* 
propoié ABC en trois Parties éga- 
les. 

Démonstration. 

Car Ci on mène les droites AE, AF, 
on connoitra par i. 6. que chacun des 
deux Triangles BAE , CAF , ' eft le 
tiers du Triangle ABC; & parce que 
le Triangle BAE eft égal au Triangle 
BÜD , à caufe des Triangles égaux 
GO A, DOE , parties des Triangles 
égaux G AE, GDE, le Triangle BGD 
fera auffi le tiers du Triangle ABC. Paf 
ân fonblable raifonnement, on connoi- 
tra que le Triangle CAF eft auffi égal 
au Triangle DHC, à caufe des deux 
Triangles égaux APH, DPF , parties 
des Triangles égaux AFH, DFH, & 
que par confequent le Triangte DHC 
eft auffi le tiers du Triangle ABC. 
D’où il fuit que le Trapeze AGDH eft 
auffi le tiers du même Triangle ABC, 
& qu’ainfi les. deux Lignes DG, DH, 
dlvilent le Triangle propole ABC en 
' trois parties égales. Ce qu’il fabit toc 
& démontrer* 

j v ~ Sc o» 
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S c o l 1 e. 

Si on vouloir diviièr le Triangle don- 
né ABC en deux fois plus de parties, 
bn devroit divifer par Problème /. cha- 
cun des deux Triangles DGB, DHC, 
en deux également par des Lignes tirées 
de l’Angle D , 8c auffi le Trapeze 
AGDH en deux également, par une 
Ligne tirée du mène Angle D, com- 
me il fera enfeigné au Problème. VII*. 
Cbap. II, 


pua 
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PROBLEME VL 

Tirer du point donné D, au de • 
dans du Triangle donné ABC 
trois Lignes en for te que Tune 
pajje par V Angle donné A 3 & 
que les trois dwifent le Triangle 
donné ABC en. trois parties 
égales . 

A Yaiit fait BE, égal au tiers deBC*. 
tirez à la Ligne DE, par l'An- 


1 

JL 



gîe donné A, la parallèle AF, & à là 
Ligne DC, par le point G, milieu de 
AF , la parallèle GH. Enfin tirez du 
point donné D, par les trois points A,, 

F* H», 
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F , H, les Lignes DA, DF, DH, 
qui diviferont le Triangle propoféABC, 
eu trois parties égales.. 

Démonstration. 

Car il eft déjà bien, évident que le 
Trapeze ABFD eft le tiers du Trian- 
gle ABC , & nous démontrerons au 
Problème VII. Chapitre II. que l'autre 
Trapeze ACFD , eft divife en deux 
également par la droite DH. D’où il fuit 
que le Triangle propofe ABC, fe trou- 
ve ainfi divile en trois parties égales^ 
Ce qu’il fàloit faire de démontrer. 


PRCL 
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! PROBLEME VII. 

Vivifer le Triangle donné ABC , 
en trois parties égales , par trois 
Lignes tirées aux trois Angles 
A j B j C. 

A Yaiit pris fur l’un des cotez , com- 
me fur BC , fà troifiéme partie 
BD , tirez par le point D > au côté adja- 



cent AB, la parallèle DE, & par fon 
point du milieu F , tirez les trois Lignes 
FA, FB, FC, qui diviferont le Trian- 
gle propofé ABC, en trois parties éga- 
les. 


De- 

♦ 
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• Démonstration. 

Car il effc déjà bien évident que le 
Triangle AFB eft le tiers du Triangle 

ABC, parce qu’il eft égal au Triangle 

ABD , qui eft le tiers du Triangle 
ABC, par i. 6. Il eft évident aulîl que 
chacun des deux autres Triangles AFC, 

BFC, eft le tiers du même Triangle 
ABC, parce qu’ils font égaux entr’eux» 
à caufè des deux Triangles égaux CFD, 
CFE, & des trois égaux AFD, AFE, 

BFD, par 38. 1. D’où il luit que les 
trois Lignes FA, FB , FC, divilènt 
le Triangle propofé ABC, en trois par- 
ties égales. Ce qu’il faloit faire & dé- 
montrer. 


P RO. 

* 
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PROBLEME VIIL 

'Retrancher du Triangle donné 
ABC, un Triangle égal au don- 
né CDE , & ayant un Angle 
égal à Yun de ceux du Triante 
donné ABC. 

A Yaiit fait au point D , l’Angle CDF , 
égal à l’Angle ACB, par la droite 
DF, qui fera terminée en F par la Li- 
gne EF, parallèle au côté CD, faites CI 

A 



égale à DF, & CH égale à CD, & me- 
nez la droite HI, qui retranchera le 
Triangle C1H égal au Triangle CDE- 


Démonstration. 

Car on connoît par 4. 1. que le Trian- 
gle 

* * 
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glc CIH eft égal au Triangle CDF : & 
parce que le Triangle CDF eft égal au 
Triangle CDE par 37. 1. il fuit que le 
Triangle CIH eft au 0 i égal au Triangle 
CDE. Ce qu’il faloit faire & démon- 
trer. 

PROBLEME IX. 

Retrancher Au Triangle donné 
ABC, un Triangle égal au don- 
né CDE , par une Ligne tirée 
de l’Anglé donné B. 

A Yant fait nne conftru&ion fèmbla- 
ble.à celle du Problème precedent, 
& de plus” - ayant tiré par le point I , à la 
Ligne BH, la parallèle IG, menez la 
droite BG, qui retranchera le Triangle 
CBG, égal au donné CDE. 

Démonstration. j 

• , j 

Car à caufe des deux. parallèles CD, 
EF, le Triangle DCF eft égal au donné 
CDE, par 37. 1. & à caulè des quatre 
proportionnelles CB , CH, CI, CG , 

ou 
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g* CB , CD , DF , ÇG , 6c des deux 
angles égaux BCG, CDF, le Triangle 
BGC fera égal au Triangle CFD, & par 
confequent au donné CDE, par 15 . 6 . 
Ce qu’il faloit foire 6c démontrer. 

PROBLEME X. 

Retrancher du Triangle donné 
ABC j un Triangle égal au 
donné CDE , far une Ligne ti- 
rée far U point I donné fur le 
coté BC. 

A Yant fait au point D , l’angle CDF, 

, égal à l’angle ACB , par la droite 
DF , terminée en F par la Ligne EF , pa- 
rallèle au côté CD , cherchez aux trois 
Lignes IC , CD , DF , une quatrième 
proportionnelle CH , 6c menez la droite 
HI, qui retranchera le Triangle CHI, 
égal au donné CDE, & la démonftra- 
tion s’en fera comme au Problème pre- 
cedent. 


P R O- 
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PROBLEME XI. 

Retrancher du Triangle donné 
ABC j un Triangle égal au don- 
né CDE* par me Ligne pa* 
rallele au côté donné BC. 

A Yant trouvé entre la bafe BC, & 
la hauteur AF, une moyenne pro- 
portionnelle HI, & pareillement entre 


A 



la bafè CD , & la hauteur EG , une 
moyenne proportionnelle LM , cher- 
chez aux trois Lignes HI, LM, AB, 
une quatrième proportionnelle AN ; & 
tirez par le point N, àu côté donné 
BC, la parallèle NO, qui retranchera le 
Triangle ANO égal au donné CDE. 


D E* 
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Démonstration. 

Car puifque les quatre Lignes HI, 
LM, AB, AN, font proportionnelles, 
on aura cette Analogie HLy , LM^ :: 
•AB 4 , AN^; & fi à la place du quarré 
HI, on met le Re&angle AFBC, qui 
luy eft égal, à caufe des trois proportion- 
nelles AF, HI, BC, & h la place du 
quarré LM, le RedangleEGCD, qui 
luy eft égal, parce que la Ligne LM a 
efté faite moyenne proportionnelle entre 
les deux EG, CD, & enfin qu a la pla- 
ce des deux quarrez AB, AN , on met- 
te les T riangles femblables ABC , A NO, 
qui font en même raifon, par 19. 6 : 
on connoîtra que le ReCtangle AFBC , 
eft au Re&angle EGCD, comme le 
Triangle ABC , au Triangle A N O. 
Et encore fi à la place des deux Rectan- 
gles AFBC , EGCD , on met leurs 
moitiez , ou les Triangles ABC, CDE, 
on connoîtra que les quatre Triangles 
ABC, CDE :: ABC, ANO, font 

proportionnels , St que par confequent 
le Triangle ANO doit eftre égal au 
Triangle donné CDE* Ce quil faloit 
faire St démontrer. 

S c o- 


Digitized by Google 



Chapitre I. - 145 
S C O L I E. 

Ce Problème fe peut réfoudre autre- 
ment & plus facilement en cette forte* 
, Ayant trouvé à la hauteur CP, à la hau- 
teur EG, & à la bafe CD, une qua- 
trième proportionnelle AQ^, cherchez, 
entre AB, AQ^, une moyenne propor- 
tionnelle AN ; 8c tirez par le point N, 
au côté donné BC, la parallèle NO, 
qui retranchera le Triangle AN O égal 
au donné CDE. 

Démonstration. 

Car puifque les quatre Lignes CP, 
EG, CD , AQ^, font proportionnel- 


A 



les, le Re&angle CPA Q_ fera égal ail 
Redangle CDEG; c’eft pourquoy leurs 
M o tiez , ou les T riangles AQC , C D E , 

G feront 
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feront aufli égaux : & parce que les T rian- 
gles femblables ABC , ANO, font dans 
.la raifon des quarrez AB , AN, qui eft 
là même que celle des Lignes AB , AQ, 
ou des Triangles ABC , AQC; le , 
Triangle AN O fera égal au Triangle 
AQÇ, & par confequent au Triangle 
donné CDË. 

Nous pourrions ajouter tcy plupeurs 
ft titres Problèmes touchant la divtjion des 
Triangles , par des Lignes tirées d'un 
Joint donné au* dedans ou au dehors du 
Triangle propofé: mais comme ces for - 
tes de Problèmes font plus curieux qu'uti- 
les , Cr que leur conjlruBion eft plus 
embaraffée , nous les lai ferons pour ve- 
nir plutôt k la divifion des Pigur.es de 
quatre cotez. 


C H A- 
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CHAPITRE I L 

* * v \ 

De la Divifîon des Quadrangles. 


PROBLEME L 


Divifer le Parallélogramme donné 
ABCD , en autant de parties 
égales qu’on voudra j par des 
- Lignes parallèles au coté donné 
AD, ou BC. 

S I vous le voulez divifer en trois par- 
ties égales, par exemple, divifez le 

r> & Pt c 



-A. E PB 


•côté AB en trois également aux points 
E, F, par où vous tirerez à l’autre cô- 
té AD , les parallèles EG, FH, qui 

-- f : g 2 di- 


Digitized by Google 


Des Quadrangles. 

diviferont le Parallélogramme propofé 
ABCD, en trois parties égales * comme 
il eft évident par $ 6 . 1 , ' ^ 

i 

PROBLEME II. 

• ' (. 

JJïvifer le Parallélogramme donné 

A B C D 5 en trois parties égales j 
en commençant par l’Angle don- 
né A. 

A Yant fait les deux Lignes CE , 
BF, égales chacune au tiers du 

z> ; e c '■ • * 



coté AB, menez les droites AE, EF, 
qui diviferont le Parallélogramme pro- 
pofé ABCD , en trois parties égales. 



D E- 
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Démonstration, 

Car il eft déjà bien «vident par r.- 6 . 
que le Parallélogramme EFBC eft le tiers 
du propoië ABCD , & par 3 4. 1 . que 1 ’au- 
tre A DEF eft divifé en deux également 
par la Diagonale AE. Donc, tkc. 

PROBLEME III. 

• - • . . * 

Divifer le Varallelogramme donné 
A B C D , en trois parties égales * 
en commençant far le point E 
donné fur le coté AB. 

A Yant divifé le côté AB en trois par: 
ties égales , aux points F , G , 


J> T-t I K G 



* . • , % 

faites DI égale à EG, & divifèz IC en 
deux également au point K , de EB en 
..... G 3 deux 
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deux également au point L, pour tirer 
les droites £1, KL, qui diviseront le 
Parallélogramme propoie ABCD , en 
trois parties égales. 

Démonstration. 

Car £ l’on tire par le point F, au co- 
té AD , la. parallèle FH , la Ligne DH 
fera égale à h Ligne AF, & par çonfe- 
•quent à la Ligne FG : & £ des deux Li- 
gnes égales £G> DI, on ôte les deux, 
égalés FG, DH, il reftera la Ligne EF 
égale à la Ligne HI ; ce qui fait que 
les deux Triangles équiangles OEF ,, 
OHI, font égaux, par z,6. i. & que^par 
confequent le Trapezôide AEID eft égal 
au Parallélogramme AFHD , & conlè- 
quemment au tiers du Parallélogramme, 
propofé ABCD. Et parce que 1 autre 
Trapezo'ide EBCI, fe trouve divifé en 
deux également par la droite KL , com- 
me nous démontrerons au Problème YI. 
il s’enfuit que le Parallélogramme propo- 
fé ABCD , eft divifé en trois parties é- 
gales par les Lignes IE, KL- Ce qu’il fo- 
loit foire & démontrer- 


P R O- 
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PROBLEME iy. 

i Divifer le Parallélogramme donné 
ABCD., en trois parties éga- 
les j par deux Lignes tirées de 
V Angle donné À. 

A Yant fait la Ligne CE égalé au tiers 
du. côté CD j & ayant tiré par le 
point F, milieu de la Ligne BE, à la. 


D E C 



Diagonale AC la parallèle FG, menez 
les deux- Lignes AE, AG, qui divifè- 
ront le Parallélogramme propolé AB CD , 
en trois parties égales. 


G 4 De-*. 
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Démonstration. 

Car il a efté démontré au Problème 
II. que le Triangle ADEeftégal au tiers 
du Parallélogramme propofé AB CD, 
& il fera démontré au Problème VH. 
que la Ligne AG divife le T rapeze ABCE 
en deux également. D où il luit que les 
Lignes AE, AG, divifènt le Parallélo- 
gramme propofé ABCD , en trois par- 
ties égales. Ce qu’il faloit faire & démon- 
trer. 


P R O- 
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PROBLEME.- V. 

♦ 

Divifer le Parallélogramme donné 
AB CD j en trois parties éga- 
les j par deux Lignes tirées du 
point donné E fur le côté donné 

AB. . ... 

A Yaiit fait les Lignes AF , DG, 
égales chacune au tiers du côté 
AB ^ & la Ligne GH égale à la Ligne 



EF, tirez par le point I, milieu de la 
Ligne BH, à la Ligne EC, la parallèle 
1K, & menez les deux Lignes EH, 
EK , qui diviferont le Parallélogram- 
me propofé ABCD, cr^. trois parties 

t ** ■ - ' • * 4 .J ' * _ _ . . . . 
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Démonstration. 

« 

Car il a efté démontré au Problème* 
III. que le Trapezoide AEHD eft le 
tiers du Parallélogramme ABCD, & le 
lefte fe démontrera àu Problème VH. 

4 

V 

PROBLEME VL 

JDh'îfer le Trapezdide donné 
ABCD, en autant de Partie r 
' -égales qu*on voudra . 

S t vous le voulez divilèr par exem- 
ple, en trois parties égales, divifez. 
chacun des cotez parallèles AB, CD, 



es trois parais égales aux points E, F> 
G, H, & menez ks droites EG, 
v / EH* 
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FH , qui diviferont le Trapezoide pro- 
pose ABCD, en trois parties égales 
puilque ces trois font compofées de 
Triangles égaux, èûc. 

PROBLEME VIL ; 

Divifer le Trapèze donné ABCDi 
en deux également far une 
Ligne droite tirée de l’Ânglt 
donné D. 

A \ 

Yant tiré par le point H, milieu de- 
là Diagonale AC, la droite EF,; 
parallèle à lautre Diagonale BD, mene& 



làdroite DF j^qui diviièra le Trapeze pre» 
pofé ABC D, en deux parties égales. 



Des Quadrangles; 

Démonstration. 

Car fi aux Triangles égaux DEA* 
DEC, on ajoute les Triangles égaux 
AEB* CEB , on aura le Trapeze 
ADEB, égal au Trapeze CDEB : & à 
caufè du Trapeze ADEB , égal ait 
Triangle ADF, & du Trapeze CDEB 
égal au Trapeze CDFB, parce que les 
deux Triangles DEO , BFO, /ont 
égaux, comme l’on connokra en ôtant 
des deux T riangles égaux DEB , DF B ,. 
lç- Triangle commun DOB ; il s’enfuit 
que le Triangle ADF, eft égal au Tra- 
peze CDFB , & qu’ainfi la Ligne DF 
divife le Trapeze donné ABCD , en- 
deux également, Ce qu’il faloit faire & 
démontrer. 


P R O- 
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PROBLEME VIIL 

îDivifer le Trapeze donné ABCD_> 
en deux également >. par une Lù 
gne droite tirée du point E mi * 
lieu du côté AB. 

A Yant tiré par l’Angle D , au côté 
donné AB > la parallèle DF , ti- 
rez par Ton point du. milieu G, à la Li- 



A E B 

gne EC* la parallèle GH, & menez là. 
droite EH , qui divilera le T rapeze pro- 
pofé ABCD, en deux également,. 
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DEM ON S T R a T I O N. 7 

\ 

Car fi aux deux T rapezoides AEGD y 
BEGF, qui font égaux par le Problème 
VI. on ajoûte les ‘Triangles GCD,. 
GCF, qui font au(E égaux, par 38. 1. 
on aura le Pentagone AEGCD égal au 
Trapeze EGCB, ouïe TrapezeAEHD’ 
égal au Trapeze EHCB, à caufo des 
deux Triangles égaux EGO , CHO ,, 
comme l’on connoîrra en ôtant des deux 
T riangles égaux, EGC , EHC , le Trian- 
gle commun EOC , ou des deux égaux 
ÈGH, CGH, le commun G OH, &c- 

S c o l 1 e. 

Ce Problème fe peut refoudre autre- 



ment ,. & très-facilement en cette forte» 
ant tiré des deux points A, B, for 

S - > !» 



I 
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fe côté CD, les deux perpendiculaires 
AF, cherchez aux trois Lignes 

AF t BG ,BG, CD , une quatriè- 
me proportionnelle DH, & menez la. 
droite EH , qui divifera le Trapeze pro- 
pol'é ABCD „ en deux parties égalés. 

Demq h 3 t a. AT ï o N. 

Car puifque par Iaconftru&ion, nous 
avons cette Analogie , AF t BG , BG : :■ 
CD, DH, en divilanr, on aura celle- 
cv, AF, BG CH, DH; & k 
Reéfcangle AFDHfera égal au Re&angle 
BGCH, & par confequent le Triangle 
AHD au Triangle BHC: & à caufe de 
l'égalité des deux Triangles AEH„ 
BEH, il s’enfuit que leTrapezôvADHE 
. eft égal au Trapeze BCHE, de qu’ainfL 
la Ligne EH divife le Trapeze propofé 
ABCD en deux parties égales. Ce qu’il, 
feloit faire & démontrer.. 

Ce même Problème fè peut auffi re* 
foudre par le moyen du fuivaur, qui eft 
plus generaL 


P ROô 
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PROBLEME IX. 

Divifer le Trapeze donné ABCD> 
en deux également j par une Li- 
gne droite tirée du point E don- 
né fur le côté CD. 

A Yant tiré de l’Angle C > à la Dia- 
gonale DB, la parallèle CF, qui 
rencontre le côté AB, prolongé en F, 
diviiez AF en deux également au point 



G ; & ayant tiré de l’Angle D , à la Lk 
gneEG, la parallèle DH, menez la droi- 
te EH, qui divifera en. deux également- 
E Trapeze propofé ABCD.* 


De- 
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Démonstration. 

Car à caiife du Triangle ADF, égal 
au Trapeze ABCD, eomiue nous avons 
démontré dans nôtre Geometrie prati- 
que , fà moitié, ou le Triangle ADG , 
fera aufïl la moitié du Trapeze ABCD i 
6c parce que ce même Triangle ADG» 
eft égal au Trapeze ADEH, à caufe des. 
parallèles EG, DH, il Elit que ce Tra- 
peze ADEH, eftaulli la moitié du donné 
ABCD, &que par confèquent la Ligne 
DG divife le Trapeze donné ABCD en 
deux parties égales. Ce quil faloit faire 
6c démontrer* 


P R O- 
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PROBLEM E X. 

Divifn le Trapeze donné ABCD , 
. en deux également , par une LU 
* gnt parallèle au côté donné 
AD. 

A Yant tiré par l’Angle C , à 1& 
Diagonale DB, la parallèle CE, 
qui rencontre icy le côté AB prolongé 
«n £, & ayant éivifé Æ en deux éga- 



lement au point F , prolongez I? côté 
CD, jufqua ce qu’il rencontre le côté 
AB prolongé en G, & abailïèz du point 
F, fiir AG, la perpendiculaire FO, 
qui fera finie en O, par un demi-cercle 
décrit à l’entour de AG. Faites enfin 
- -i - Gü 
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GH égale à GO , & tirez par le point 
H, au côté AD, la parallèle Hï, qui 
divifera 4 e Trapeze propofé ABCD ^ 
deux parties égales.. 

Démonstration- 


Car à caiife du Triante ADIL, égal 
au T rapeze ABCD , comme nous 
avons- démontré dans nôtre Géométrie 
pratique , là moitié ou le T riangle 
ADF, fera égal au Trapeze BCDF: 
de parce que le Triangle AOG eft rec- 
tangle , par 31.3. les deux Triangles. 
AOG, FOG, feront femblables , par 
8 . 6 . & par 4. 6 . la Ligne GO , ou ion 
égale GH, fera. moyenne proportion- 
nelle entre les deux AG, GF ; c’tffc 
pourquoy la rai ion de oes deux Lignes. 
AG , GF y fera égale à celle des «leux, 
quarcez AG, GH, par Coroll. 10. 6 .~ 
laquelle raifon dUa même que celle des 
'Triangles femblables A DG , HIG » 
par 1 % 6 . Et comme la raifon des me- 
mes Libres. A G, GF, efe auffi «gale à 
•celle des deux Triangles ADG, FDG», 
par 1. 6 . on con4ud aifément , que la 
raifon des deux Triangles ADG, HIG,. 
eft égale à celle des deux Triangles 
- . . ADG». 



1^4 Des Qu adran&les. 
ADG, FDG , & que par cônlèquent le 
Triangle H1G eft égal au Triangle FDG ; 
e’cft pourquoy fi de chacun on ôte le 
Triangle commun BCG, il reliera Iç 
TrapezeBClH, égal au Trapeze BCDF , 
ou à la moitié du Trapeze donné ABCD. 
D'où il fuit que la droite HI divife le 
Trapeze propole ABCD, en deux par- 
ties égales. Ce gu il faloit faire de dé~ 
montrer. 


■ S C O L I E. 

Ce Problème fe peut refoudre autre- 
ment, 6c. allez facilement, pourvû que 
l’on fçache réduire un Trapeze en Tra- 
pezoïde , Se divifer un Trapezo'ide en 
deux également par une Ligne parallèle 
à l’un des deux cotez parallèles. Ce que 
nous enfeignerons icy brièvement. 

Pour réduire premièrement le Trape- 
ze ABCD, en Trapezo'ide, tirez de 
l’Angle A, au côté BC, la parallèle AE, 
qui fera finie en E, par la Ligne DE, 

E arallele à la Diagonale AC; Se menez 
i droite EC, & le Trapezo'ide AB CE 
jfera égal au Trapeze propofé ABCD. 


De- 
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Démonstration. 

Car fi des deux Triangles égaux 
AEC, ADC, par 37. 1. ou ôte le 


D 



Triangle commun AF C, on aura le 
Triangle AF E égal au Triangle CFD; 
& fi a cnacun de ces deux Triangles 
égaux AFE, CFD, on ajoute le T ra- 
peze ABCF , on aura le Trapezoïde 
ABCE , égal au Trapeze donné 
ABCD. Ce quil faloit faire & démon- 
trer. 

Bien que cette méthode foit courte 
& facile , neanmoins elle ne fè trouve 
pas propre pour nôtre defîèin, qui eft de 
divifèr un Trapeze en deux également; 
parce que dans cette rédu&ion il y a 
deux cotez qui changent. C’eft pour- 
quoy nous eiifeignerons icy une autre 

méthode 
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.méthode pour réduire un T rupeze en 
T rapezdide, en changeant feulement un 
-coté. 

: Pour donc réduire le Trapeze 
ABCD, en Trapezoïde, prolongez lés 
•d.ux cotez AD , BC , jufquà ce quils 
,-fe rencontrent en E ; ôc coupez le co- 
ïté AE en F , en forte que le côté BE 
doit au coté AE 4 comme le Re&angle 


E 

A 

/ \ 
t y 



■CED, auquarréEF, ce qui eft facile. 
Après cela menez la droite CF, ôc luy 
tirez par le point D, la parallèle DG. 
'Enfin menez la droite FG , qui fera pa- 
rallèle au côté AB; & le Trapezdide 
ABGF fera égal au Trapeze propofe 
ABCD. 
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Démonstration. 

Car à caufe des Triangles fomblables 
EFC, EDG le Rcétangle FEG, fera 
égal au Rectangle CED , Ôc l’on pourra 
faire cette Analogie , FEG , EFq : : CED, 
EF ; & à cauie que EF eft une hauteur 
commune aux deux premiers Rectan- 
gles , on pourra faire cellc-cy , EG EF : .v 
CED , EFÿ. Et fi au lieu des deux der- 
niers termes CED , EFq , on met les 
deux Lignes BE, AE, qui font en mê- 
me railon par la conftruétion , on aura 
cette derniere Analogie, EG, EF :: BE, 
AE , laquelle fait connoitre par 6. 6. que 
le petit Triangle EFG eft lemblable au 
jgrand EAB, & que par confequent le cô- 
té FG eft parallèle au côté A B ; & qu’ainfi 
la figure ABGF eft un Trapezoide, le- 
quel eft égal au T rapeze propofé ABCD * 
il caufe de légalité des deux Triangles 
FDC, FGC, par 37 . n defquels ôtant 
le T riangle commun FOC, ilrefterale 
Triangle FOD égal au Triangle COG i 
c’eft pourquoy fi à chacun de Ces deiuc 
Triangles égaux FOD , COG , ou 
ajoute le Pentagone commun ABCOF, 
on aura le Trapèze ABCD égal au T ra- 

P°*. 
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pezoide ABGF. Ce qu il faloit faire Sc 
démontrer. 

Il ne refte plus qu’à vous enféigner la 
maniéré de divifer en deux également 
le Trapezoide. ABGF, par une Ligne 
parallèle au côté AB; ce qui fe fera en 
cette forte. 

Coupez le côté AE en H, en forte 
que le quarré EH , foit la moitié de la 
femme des deux EA, EF; & menez par 
le point H, à la Ligne AB, la parallèle 
H1 , qui divifera le Trapezoide ABGF, 
& par confequent le Trapeze propofé 
ABCD, en deux également. 

Démonstration. 

Car puifque la fomme des quarrez 
EA, EF, efl double du quarré EH, par 
la conftruétion , les trois quarrez EF, 
EH, EA, & par confequent les Trian- 
gles fémblables EFG, EHI, EAB, qui 
font en même raifon, par 15). 6. feront 
en proportion arithmétique : c eft pour- 
quoy l’excez du fécond for le premier , 
fçavoir le Trapeze HIGF, fera égal a 
Fexcez du troifiéme for le fécond, c’eft 
à dire au Trapeze ABIH. Ainfî la Li- 
gne HI divife en deux parties égales le 

Tra- 
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Trapezo'ide A B GF, & par conlèquent 
le_ Trapeze propofé ABCD. Ce quü. 
faloit faire & démontrer. 

Corollaire. 

Il fuit de la pratique de ce Problème,' 
& du Problème VI. une maniéré ailée 
pour divifer un Trapezoide donné, en 
quatre parties égales, par deux Lignes 
perpendiculaires entr’elles. . . 

PROBLEME XL 

Divifer le Trapeze donné ABCD, 
en trois parties égales par deux 
Lignes tirées de V Angle donné D. 

A Yant tiré de l’Angle C , à la Dia- 
gonale DB, la parallèle CE, qui 



rencontre le côté AB prolongé en E,. 

H dm- 



170 Des Qüadrangles. 
divifèz la Ligne AE , en trois parties 
égales , aux points F, G , & menez les droi- 
tes DF, DG, qui diviferont le Trapè- 
ze propofé ABCD, entrois parties éga- 
les, à caufe du Triangle A DE, qui eft 
égal au Trapeze ABCD, & qui eftdivi- 
fé en trois également par les droites DF, 
DG : il nhit prendre garde que le point 
G ne doit pas palier au delà du point B. 

PROBLEME XII. 

« 

Divifer le Trapeze donné ABCD , 
en trois parties égales , par deux 
Joignes tirées du point E > don- 
. né fur le côté CD. 


A Yant tiré de l’Angle C, à la Diago- 
nale DB, la parallèle CF, qui 


E C 



-A- X 


rencontre le côté AB prolongé en F, 

foi- 
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faites AG égale k un tiers de AF} 8c 
ayant tiré k la Ligne GE la parallè- 
le DH , & k la Ligne BE la paral- 
le CI , faites HK égale k la moitié de 
HI, & menez les droites EH, EK, 
qui diviferont le Trapeze propofé 
ABCD, en trois parties égales. 

Démonstration. 

Car puifque le Triangle ADF eft égal 
au Trapeze ABCD^ 8c que le Triangle 
ADG en eft le tiers, par 1. 6. k caufè 
de la bafe AG égale au tiers de la bafè 
AF, par la conftru&ion , le Trapeze 
ADÊH , qui eft égal au Triangle 
ADG, k caufe de la Ligne EG, paral- 
lèle k la Diagonale DH , fera aufli le 
tiers du Trapeze ABCD: & parce que 
le Trapeze reftant BCEH fe trouve di- 
vifé en deux également par la droite EK, 
parce qu’elle divife en deux également le 
Triangle HEI , qui eft égal au Trapeze 
BCEH , il s’enfuit que les deux Lignes 
EH, EK, divifent le Trapeze propo- 
fé ABCD, en trois parties égales. Ce 
qu’il faloit faire & démontrer. 


H z 


PRO- 
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PROBLEME XIII. 


Divifer le Trapeze donné ABCD> 
en trois parties égales , par deux 
Lignes parallèles an côté donné 

AD. 

A Yant tiré par l’Angle C , a la Dia- 
gonale DB, U parallèle CE, qui 
rencontre icy le côté AB prolongé en 
E, & ayant fait AF égale au tiers de 
AE, prolongez le côté CD, juiques à 



ce qu’il rencontre le côté AB prolongé 
en G; & cherchez entre AG, GF, 
une moyenne proportionnelle GH, de 

tire* 
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tirez par le point H, au côté AD, la 
parallèle HI. Apres cela tirez par le mê- 
me point C, à la Ligne IB, -la parallè- 
le CK; de ayant divifë HK en deux 
également au point L, cherchez entre 
HG,, GL, une moyenne proportion- 
nelle GM, pour tirer par le point M, 
au même côté AD, la parallèle MN : 
& le Trapeze propofé ABCD fè trouve- 
ra divifë en trois parties égales, parles 

deux parallèles HI , MN. 

? 

Démonstration. 

Car on démontrera, comme dans le 
Problème X. que le Trapeze ADIH eft 
le tiers du propofé ABCD; & que la 
Ligne MN div ife en deux également le 
Trapeze HBCI, qui eft égal aux deux- 
tiers du propofé ABCD. D'ou il eft ai- 
fé de conclure que les deux Lignes HI , 
MN , divifent le Trapeze propofé 
ABCD, en trois parties égales. Ce quil. 
fàloit faire & démontrer. 


H 3 P R O- 
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PROBLEME XIV.. 

Vïvifer le Trapeze donné ABCD, 

• en trois parties égales y par deux 
' Lignes tirées des deux Angles 
oppofez B , D. 

A Yant tiré de l’Angle C, 'a la diago*. 

, naleDB, la parallèle CE , qui ren- 
contre le côté AB prolongé en E, fai- 
tes AF égale à un tiers de AE, & me- 
nez la droite DF, laquelle eftant pro- 
longée rencontrera la parallèle CE, auffi 
prolongée, en G ; & ayant divifé la Li- 
gne FG en deux également au point H , 
menez la droite BH: & les deux Li- 
gnes DF, BH, diviferont le Trapeze 
propofé ABCD, en trois parties égales. 

t 

1- D EM ONSTRATION. 

Car puifque la bafe AF, du Triangle 
ADF, eft le tiers de la bafe AE, du 
Triangle ADE, qui eft: égal au Trape- 
ze ABCD, ce Triangle ADF fera par 
j. 6.1c tiers du Triangle ADE, & par 

confe- 


Digitized by Google 



Chapitre II. 17? 

confequent du Trapeze AB CD : & pa- 
reillement parce que la bafe FH , du 
Triangle FBH, eft la moitié de la baie 
FG du Triangle FBG, qui eft égal au 
Trapeze FBCD > ou aux deux-tiers du 


G 



Trapeze ABCD , ce Triangle FBH eft 
la moitié du Triangle FBG, ou du Tra- 
peze FBCD, & par confequent le tiers 
du Trapeze ABCD. D où il fuit que le 
Trapeze propofé ABCD, eft divifé en 
trois parties égales , par les deux Lignes 
DF, BH. Ce qu’il ialoit foire & démon- 
trer. 


H 4 PRO- 
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PROBLEME XV. 

Divijer le Trapeze donné ABCD, 
en deux parties j dont la ratfon 
foit égale à celle des deux Li- 
gnes données AG., GH. 

A Yaiit tiré des Angles A, C, fur la Dia- 
gonale DB , les perpendiculaires 
AF , CE , & ayant prolonge AF en I , en 
forte que FI foit égale à CE , divifez AI en 
L , en lorte que les quatre Lignes AH, AG, 



AI , AL , foient proportionnelles : Sc 
parce que le point L tombe icy fur la 
perpendiculaire AF, du Triangle ADB, 
divifez (on côté AB en M, en forte que 
les quatre Lignes AF, AL, AB, AM, 
fôient proportionnelles j Sc menez la 

droite 
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droite DM, qui divifera le Trapeze pro- 
pofé ABCD, en deux parties ADM, 
BCDM, dont la raifon eft égale à celle 
des deux Lignes données AG, GH. 

Démonstration. 

Car puifque par 1 , 6. le Triangle 
ADM eft au Triangle BDM, comme 
AM à BM; en compofànt, le Triangle 
ADM fera au Triangle ADB, comme 
AM à AB , ou comme AL à AF : & pa- 
reillement puifque le Triangle ADB eft 
an Triangle CDB, comme AF à CEj 
ou Fl en compofànt, le Triangle 
ADB fera au Trapeze ABCD, comme 
AF, à AI : & fi à la place du Trian- 
gle ADB, & de la Ligne AFî on met 
le Triangle ADM, & la JLigne AL., 
qui font en même raifon, comme il 
vient d’être démontré, on comioîtraque 
le Triangle ADM eft au Trapeze ABCD, 
comme AL à AI; ceft pourquoyen di- 
vifànt, le Triangle ADM eft au Trape- 
ze BCDM, comme AL à LI, ou 
comme AG à GH. Ce quil faloit faire 
& démontrer. 
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? S C O L I E. 

On voici aifément que par le moyen 
de ce Problème, on peut retrancher d’un 
Trapeze donné , teÙe partie que Ion 
voudra, & de plus refoudre le Problè- 
me Y1I. & divifer un Trapeze donné en 
autant de parties égales que Ton voudra. 

PROBLEME XVI. 

, 'Retrancher dun Trapeze donné ^ 
une figure égale à une figu- 
re donnée . 

S I Pan réduit en Triangle le Trapeze 
propofé , comme nous avons fait 
dans plulieurs Problèmes de ce Chapitre, 
,&que de ce Triangle on retranche une fi- 
gure égale à la donnée par les préceptes du 
Chapitre precedent, le Problème ferare- 
folu. 

Ou bien on confiderera la raifon de la 
figure donnée au Trapeze donné ; &z à 
l’aide du Problème precedent, on divi- 
fera le Trapeze donné félon cette raifon. 

C H 4- 
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CHAPITRE III. 


De la Divifion des Polygones, 
PROBLEME I. 

4 

Divifer m Polygone régulier en 
deux également, far une Li- 
gne tirée du milieu de l'un defe$ 
■ cotez. 


E H B 


P Remierement /I le Polygone régulier 
eft compofé d’un nombre pair de 
cotez, comme l’Exago- 
ne ABCDEF , on di- 
vifera deux de fes co- 
tez oppofez & paral- 
lèles , comme AB , 

DE , chacun en deux 
également , aux points 
G, H; par où l’on mènera la droite GH , 
qui divilèra en deux parties égales l’Exa- 
gone propofé ABCDEF. 

Mais u le Polygone propofé eft com- 
H 6 po- 


& B 
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pofé cTirn nombre impair de cotez , com- 
me le Pentagone ABCDE , on divife- 
ra Tun de fes cotez com- 
me AB, en deux égale- 
ment , au point F ; par 
ou l’on tirera a l’Angle 
oppofé D , la droite 
DF , qui divifera le Pen- 
tagone propofé ABCDE, 
en deux parties égales. 

Nous ne donnons pas la démonftra- 
tion de ces deux pratiques , parce qu’el- 
le eft évidente; car on voidaifémentque 
chaque Polygone fe trouve divifé en deux 
Trapèzes égaux, puilque les Angles & 
les cotez de l’un , font égaux aux Angles 
& aux cotez de l’autre., 


JV ï B 



L E M- 


Digitized by Google 



Chapitre III. i8ü 

L E M M E. 

Réduire un Polygone propofé en 
Triangle. 

P Our réduire en Triangle un Polygo- 
ne, comme par exemple le Penta- 


I> 



gone ABCDE, tirez a l’une de Tes Dia- 
gonales, comme à la Diagonale DB, 
par l’Angle voilïn C, là parallèle CF, 
qui rencontre icy le côté oppofé AB pro- 
longé en F ; & menez la droite DF, 
pour avoir le Trapeze AEDF, égal ai» 
Pentagone propofé ABCDE, à caule 
du Triangle DOC égal au Triangle 
BOF: c’en pourquoy il ny a qu a rédui- 
re en Triangle ce Trapeze AEDF; ce 
qui fe fera eu tirant à là Diagonale EF, 

H 7 par 
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par l’Angle D , la parallèle DG , qui ren- 
contre icy le côté AF prolongé en G, 
par où vous mènerez la droite EG, 
& vous aurez le Triangle AEG, égal au 
Trapeze AEDF, ou au Pentagone pro- 
pofé ABCDE, à caufe du Triangle 
EOD égal au Triangle FOG. 

Ainfi vous voyez que l’on peut aifë- 
ment réduire en Triangle tel Polygone 
que l’on voudra, parce qu’on le peut 
toujours réduire en une figure d’autant 
de cotez moins un, & cette autre figure 
en une autre d’autant de cotez moins un , 
& continuer ainfi jufques au Triangle. 
Comme icy de la figure de cinq cotez 
ABCDE, nous en avons fait une de 
quatre AEDF, & de celle-cy une de 
trois AEG. 


P R O- 
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PROBLEME IL 

Vivifier un Polygone régulier en 
deux également j par une Ligne 
parallèle à l’un de fies cotez. 

P Remierement fi le Polygone régulier 
eft pair, comme FExagone ABCDEF, 
& qu’on le veuille divifer en deux éga- 


OE 3> 



B 


lement par une Ligne parallèle au côté 
donné AB , on tirera cette Ligne par les 
deux Angles F, C, qui font diamétrale- 
ment oppofèz & également éloignez du 
côté donné AB. La démonftration en eft 
trop claire pour en parler icy davantage. 

Mais fi le Polygone propofé eft im- 
pair, comme le Pentagone ABCDE, on 
le divifera en deux également par une Li- 
gne parallèle au côté donné AB, par une 

méthode 
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méthode qui convient à toutes fortes de 
Polygones, comme vous allez voir. 

Ayant réduit par leLemme precedent, 
le Pentagone propofé ABCDE , au Tri- 
angle FCH, comme icy, par le [moyen 
des deux Lignes BF , DH , parallèles aux 
deux Diagonales CA , CE ; divilèz la 
bafe FH en deux également , au point 
G , & menez la droite CG , pour avoir 
le Triangle FCG égal à la moitié du 



Triangle FCH , ou du Pentagone pxo- 
pofé A BCDE. T irez enfuite par le point 
C , au côté donné AB , une Ligne pa- 
rallèle , qui fe trouve icy la même que la 
Diagonale CE , parce que le Pentagone 
propofc ABCDE eft régulier. Ainn cet- 
te parallèle donnera fur le côté AE, pro- 
longé quand il en Fera befoin, le point 
E; & le côté BC , prolongé, donnera 
Fur le même côté AE , aufii prolongé , 

le 
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le point I. C’eft pourquoy vous cher- 
cherez entre les Lignes IE , IG, une 
moyenne proportionnelle IN j & vous 
tirerez par le point N , au côté donné 
AB , la parallèle NO * qui divifera le 
Pentagone propofé ABCDE , en deux 
parties égales. 

Démonstration. 

Car k caulè des Triangles femblables 
ICE , ION , on connoît par 15). 6 . 
que la railon du Triangle ICE, au Tri- 
angle ION , eft égale k celle du quarré 
IE, au quarré IN ; & fi à la place des 
deux quarrez IE, IN, on met les deux 
Lignes IE, ÏG, qui font en même rai- 
fon , à caufe des trois proportionnelles 
IE , IN , IG, & encore fi à la place 
des deux Lignes IE, IG, on met les 
deux Triangles ICE, 1 CG, qui font 
en même raifon par 1. 6 . on connoîtra 
que la railon du Triangle ICE, au Tri- 
dngle ION , eft égale k celle du Trian- 
gle ICE, au Triangle ICG, & que par 
confequent le Triangle ICG eft égal au 
Triangle ION ; & fi de chacun on ôte 
le Triangle commun 1 BA , il reliera le 
Trapeze ABCG , égal- au Trapeze 

ABON, 
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ABON, c’eft à dire au Triangle FCG, 
ou à la moitié du Pentagone propofé 
ABCDE. 

PROBLEME III. 

Divifer un Polygone régulier en qua- 
tre parties égales j par deux Li- 
gnes perpendiculaires entf elles. 

P Remierement fi le Polygone régulier 
eft pair , comme l’Exagone ABCDEF, 
divilèz deux de fes cotez oppofez & pa- • 
xalleles , comme AB , DE , chacun en 
deux également, aux points G, H, & 



A H ü 


menez la droite GH , & le Diamètre CF. 
Il eft évident que ces deux Lignes CF, 
GH , font perpendiculaires entrelles , 
& quelles diviient l’Exagone propofé 
r ABCDEF , en quatre parties égales. 

Mais 
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Mais fi le Polygone propofé eft impair, 
comme le Pentagone ABCDE , divifez 
l’un de les cotez , comme AB , en deux 
également , au point F, par lequel vous 
tirerez à T Angle oppoféD, la droite DF, 
qui fera perpendiculaire au même côté 
AB j & divifera le Pentagone propofé 
ABCDE en deux parties égales. 

Après cela divifez par le Problème IL 
le meme Pentagone ABCDE en deux 
également par la droite GH, parallèle 


D 



au même côté AB; ce qui fera que cet- 
te parallèle GH fera perpendiculaire à la 
Ligne DF , & que ces deux perpendicu- 
lairez DF, GH, diviferont le Pentago- 
né propofé ABCDE , en quatre parties 
égales. 


P RO— 


/ 
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PROBLEME IV, 


Divifer un Polygone régulier en 
deux également j par une Ligne 
tirée d'un point donné fur l’un 
de fes cotez ► 


F Lemieremeut fi le Polygone régulier 
eft pair,comme l’Exagone ABCDEF, 
de qu’il le faille divifer en‘ deux égale- 
ment par une Ligne tirée du point don- 


E G D 



AH. B 


né G , fùr le côté DE : prenez fur le cô- 
té parallèle AB , depuis l’Angle A op- 

E olé à l’Angle D, la Ligne AH égale à 
l Ligne DG , ou depuis l’Angle B op- 
pofé à l’Angle E , la Ligne B H égale à 
la Ligne EG, 6c menez la droite GH, 
qui divifera le Polygone propofé 
ABCDEF , en deux parties égales , com- 
me il eft ailé à démontrer. 

Mais 
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Mais fi le Polygone propofe eft im- 
pair, comme le Penragone ABCDE, 
6c qu’on le veuille diviler en deux éga- 
lement par une Ligne tirée du point 


C 



donné O , fur le côté donné CD , luivez 
cette réglé generale pour toutes fortes de 
Polygones. 

Ayant réduit le Pentagone propofé 
ABCDE, au Triangle FCG, &c ayant 
divifé fà bafe FG, en deux également 
au point H, tirez les Lignes HC, HO, 
& à la Ligne HO la parallèle CN, 
qui donnera fur la bafe AE, le point N, 
par où tirant au point donné O, la droi- 
te NO , elle divifèra le Polygone propo- 
fé ABCDE, en deux parties égales. 


ipo Des Polygones. 

Démonstration. 

Car il eft évident que le Pentagone 
ABCON, eft égal au Triangle FCH, à 
caufe de la Ligne OH , parallèle à la Dia- 
gonale CN , & de la Ligne BF parallèle 
à l’autre Diagonale CA : & parce que le 
Triangle FCH, eft la mpitié du Trian- 
gle FCG , ou du Pentagone propofé 
ABCDE, il s’enfuit que le Pentagone 
ABCON eft aulli la moitié du propofé 
ABCDE, & qu’ainfi le Pentagone pro- 
pofé ABCDE eft diviié en deux égale- 
ment par la droite NO. Ce qu’il laloit 
Élire & démontrer. 


P R O- 
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PROBLEME V. 

Divifer le Polygone donné AB CD , 
en trois parues égales , par deux 
Lignes tirées du point donné O , 
fur le côté donné CD. 

A Yant réduit le Polygone propofé 
AJBCDE au Triangle FCG , &c 



ayant fait FH égale au tiers de FG, me- 
nez les droites HO , HC , & tirez à la 
droite HO , par le point C , la parallèle 
CN, qui donnera fur la bafe AE, le 
point N, par lequel & par le point don- 
né O , vous mènerez la droite NO. 

Après cela reduifez h figure NEDO 
au Triangle NOIj & ayant diviié b baie 
NI eu deux également, au point M, 

me* 
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menez par ce point M , au point donné 
O, la droite OMj laquelle avec la pre- 
cedente ON, divifera le Polygone pro- 
poie ABCDE en trois parties égalés. 

• Démonstration. 

Car on démontrera comme dans le 
Problème precedent, que le Pentagone 
ABCON eft le tiers du propofé 
ABCDE, & que k. Triangle NOM eft 
la moitié du Trapeze NEDO. D’où l’on 
conclud aifément que les deux Lignes 
OM, ON, divifent le Polygone propo- 
fé ABCDE , en trois parties égales. 
Ce qu’il fàloit faire & démontrer. 


* P R O- 
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PROBLEME VI. 


Vivifer en trois parties égaies le 
Polygone donné ABCDE par 
dèux Lignes tirées de V Angle 
donné D. 


A Yant réduit le Polygone propofé 
ABCDE au Triangle FDG, di- 
vifez fa bafe FG en trois parties égales , 



aux points H , I ; & menez les deux Li- 
gnes DH, DI, qui diviferont le Poly- 
gone propofé ABCDE, en trois parties 
égalés. 




D e: 
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, Démonstration. 

Caron démontrera» comme aupara- 
vant , que le Trapeze AEDH , eft le 
tiers dû Polygone propofë ABCDE ; & 
comme jte Triangle HDI en eft aulfî le 
tiers, il s’enfuit que le Polygone propofé 
ABCDE fe trouve divifé en trois par- 
ties égales, par les deux Lignes DH, 
Di. Ce qu’il faloit foire & dénontrer, 

PROBLEME VII. 

Divifer le Polygone donné 
ABCDE , en trois parties éga- 
les y far deux Lignes tirées des 
deux points O , P, dormez, fur 
le côté CD. ' 

A Yant réduit le Polygone propofé 
ABCDE au Triangle FDG, 8c 
ayant foit FH égale au tiers de la baft 
FG, tirez par le point D, à la Ligne 
HO, la parallèle DI, & menez la droi- 
te OI. De même ayant réduit le Trape- 
ze IBCO au Triangle IOL, 8c ayant di- 
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vile la bafe IL en deux également, au 
point M, tirez à la Ligne MP, par le 
point O, la parallèle ON, & menez la 



droite PN ; & le Polygone propole 
ABCDE fe trouvera divife en trois par- 
ties égales, par les deux Lignes OI, PN. 


Démonstration. 

Car on démontrera comme dans le 
Problème IV. que le Pentagone AEDOI 
eft le tiers du propofé ABCDE, &que 
le Trapeze IOPN eft la moitié du Trapè- 
ze IBCO, & par confequent égal au tiers 
du Polygone propofé ABCDE ; & que 
par confequent le T rapeze reftant N BCP, 
eft auffi le tiers du même Polygone 
ABCDE. D J où il fuit que ce Polygo- 
ne ABCDE, eft divifé en trois parrics 
égales, par les deux Lignes OI, PN. 

I i PRO- 



iptf Des Polygones. 

PROBLEME VIII. 

! 

Vivifer le ' Polygone donné 
ABC DE 5 en deux parties „ 
dans la raifon des deux Lignes 
données Ali IL j par une Li- 
gne tirée de l'Angle donné D. 

A Yaiit réduit le Polygone propofé 
ABCDE, ail Triangle FDG, di- 
vifez fa bafe FG dans la raifon donnée 


X 

A. 1 1 — r> 



AI, IL ,au point H, enforte que les 
quatre Lignes AI , IL, FH, GH, loient 
proportionnelles ; & menez la droite DH, 
qui divifera le Polygone propofé 
ABCDE, en deux parties AEDH , 
BCDH, proportionnelles aux deux Li- 
gnes données AI, IL. 

U E" 
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D E M O N S T R A T I ON» 

? ... 

Car on connoîtra aifément que le Tra- 
pèze AEDH eft égal au Triangle FDH; 
& que le Trapeze BCDH, elt égal au 
Triangle GDH: & comme les Triangles 
FDH, GDH, font proportionnels aux 
deux Lignes FH, GH, ou aux deux 
données AI , IL , il s'enfuit que les deux 
Trapèzes AEDH , BCDH , font auffi 
proportionnels aux deux Lignes don- 
nées AI , IL. Ce qu’il fàloit faire & dé- 
montrer. 

Les Problèmes que nous omettons icy , 
Cr qui ne peuvent être d'ufage , /> re- 
fondront facilement , à l'imitation des 
precedens. C'eft pourquoy nous mettrons 
fin h ce Traité. 


F I N.» 
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TRAITE’ 

DELA 

D I X M E, 

OU DES 

FRACTIONS 

DECIMALES. 


AVERTISSEMENT. 


fçaic par expérience , quelle dif- 
ficulté il y a dans la pratique ordi- 
naire de cette partie de l’Arithmé- 
tique qui regarde les Fractions; & 
l’on trouve trés-peu de gens qui 
n’en foient aufli- tôt rebutez. On 
a donc cherché le moyen de fe délivrer de cet em- 
barras, & l’on n’a pas eu de peine à le trouver; 
Voicy cequcc’eft: 

On fuppofe premièrement que toute Quantité 

en 
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entière fe divife en 1 o parties égales , qui s’appel- 
lent Prîmes 5 &C chaque dixiéme ou Prime , enco- 
re en 1 b parties » qui s'appellent Secondes , ce qui 
fait 100 i puis chaque centième ou Seconde , ££ 
dix parties, qui s’appellent Tierces , ce qui fait 
1000, & ainfi à l'infini , en procédant toujours 
de dix en dix, fuivant le befoin que l’on peut 
avoir de ces fubdivifions , pour parvenir à une 
plus grande précifion -, Sc cette partie d’Arithme- 
rique s’appelle à caufe de cela fimplcmçnt it Dix- 
me , par Stevin » qui s’en attribue l’invention. 

De plus il faut fçavoir que le Signe de l’Entier , 
eft un petit Zéro renferme dans un petit Cercle , 
ainfi » (o) , & fc met au deffus de l’Entier ou 4 
côté. Ainfi 3 Toifes par exemple, s’exprimeront 
(o) 

par 3 , ou 3 (o) , c'eft à dire 3 Entiers, ou*^ 
Commencemens. Mais le Signe des Primes eu 
(1) , ccluydesSecondeseft (zj i des Ticrces-(3) , 
Sic. Ainfi ce Nombre Décimal 

(o)(r)U)(3)(4) 

38145 9, ou Amplement 381459 (4). 

lignifiera 3 8 Entiers, z Primes, 4Sccondes, 5 
1 îerces » & 9 Quartes i c’eft à dire 3 8 Entiers , 


Mais avant que de palier aux Operations , je 
traiteray premièrement de quelques Réductions 
qui font necefiaires pour les mieux comprendre 
& les pratiquer. 


I 4 C H A-* 
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CHAPITRE I. 

DES REDUCTIONS. 

I. REDUCTION. 

•n Eduire une Fradion ordinaire en Fraction De- 
^ cimale. 

i°.Ecrivez à part le Numérateur de la Fradion 
propoiée, & y joignez un Zéro. f 

i°. Divifez ce Nombre , ainfi augmenté, par 
le Dénominateur de la Fradion propofée. 

• 3 °. Prenez le Quotient de cette Divifion , 5e 
^tes en le Num. d une nouvelle Fradion , pre- 
nant io pour (on Dénominateur: & cette nou- 
velle Fradion fera égale àlapropofée, pourvu 
k]U© la Divifion n’ait laifTé aucun refte. Mais fi 
cette Divifion a laifle quelque refte après elle , joi- 
gnez un fécond Zéro enfuite du premier , & con- 
tinuez la Divifion à l’ordinaire , & placez le nou- 
veau chifre du Quotient enfuite du premier que 
vous aurez pris pour le Num. de vôtre Frad. De- 
cim.Puis joignez aufli un fécond Zéro au Dénom. 
de cette Frad. afin d’avoir iooaulieu de io. 

Que s’il refte encore quelque chofeau Dividen- 
de , continuez la Divifion jufqu’à ce qu’il ne refte 
rien, augmentant à mefure le Num. & le Dé- 
nom. de la Fradion Decim, celuy-là du nouveau 
cliifre du Quot. & celuy-cy d’un nouveau Zéro-; 
apres quoy la Fradion Décimale fera égale à la 
propofée. 

Mais fi en continuant la Divifion , on trouve 
toujours quelque rcfle , on pourra s'arrêter apres- 
la troifiéme ou quatrième ; après quoy ce qui re- 
liera étant négligé , n'apportera aucune erreur 

iênfî- 
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fcnfible dans l'ufage , & furcout fi ce rJVecfl: 
moindre que la moitié du Divifèur, & s’iltft 
plus grand, on pourra ajouter une Unité au Nu- 
mérateur de la Fradion Décimale -, & par ce 
moyen on ne s’éloignera pas beaucoup de la pré- 
cifion : & l’on en approchera tant que l’on vou- 
dra, en continuant encore la Divifion } car tant 
plus on la continuera , & tant plus la Fraction 
Décimale fera jufte. 

i. Exemple. 

Soit donnée la Fradion Là réduire en Fradion 
Décimale. 

i°. Ecrivez le Numérateur 3 à part, & joi- 
gnez y un Zéro , cela fera 3 o. 

1 0 .. Di vi fez ce Nombre 30 par le De'nomina- 
teur 5 ; le Quotient fera 6 . ■» 

3 0 . Au dcllous de ce Quotient écrivez 10 , & 
faites un trait de plume entre-deux , cela fera 
pour la Fradion Décimale demandée ; laquelle 
fera précifément égale à la pro potée i-, d’autant 
qu’il n’eft rien refté fur la Divifion. 

J. f ± 

5* g vio* 

Zi E X E M P L E. 

Soit propofé de réduire la Fradion -f- en Frac- 
tion Décimale. .... 

i°. EcrivezIeNum. 3 àpart, & joignez y un 
Zéro cela fera 30. 

i°. Divifez ce Nombre 3 o par le Dénomina- 
teur 4 ; le Quotient fera 7. 

3 0 . Au defrous de ce Quotient écri vez 1 o , avec 
un trait dé plume entre-deux ; cclafera^., pour 
une Fradion Décimale, laquelle reprélèmc-f j 
mais d’autant qu’elle s’éloigne trop de la juftefe , 
à caufe du refie z , qui e(V demeuré apres la D - 
vifion, lequclrepréfcnte l ( ou dcL-, ce qui 
I 5 'fait 



4oi Traite’ 

fàiti, & qu’ainG £eft uncFradtion raoindï-c 
de £que A- : D’autant . dis-jc , qu’il refte quelque 
chofê fur cette première DiviGon , je joints un 
Zéro à ce refte , ce qui fait io , que je divife en- 
core par 4 ; le Quotient eft 5 , fans aucun refte. 
Ecrivez donc 5 enfuite du Numérateur 7 de la 
Fradtion Décimale , & joignez un Zéro à fbn 
Dénominateur xo j cela donnera^ pour la Frac- 
tion Décimale , laquelle fera précisément e'gale & 
± , puis qu’il n eft rien refté fur la Divifioiu 

2 / 71 

i. 30 ** V 100' 

4 n 

3. Exemple. 

Soitpropofé de réduire -y en Fradfion Decim. 
les Operations fuivantes feront connoître que 
cette Fradlion ne fe peut réduire en Fradlion Dé- 
cimale, qui Juy foit égale précifcment , puis qu’il 
reftera toujours quelque chofc fur la derniere Di- 
viGon. Mais apres la 4. divifton on aura pourtant 
jff~ pour une Fradtion Décimale qui approchera 
allez pre's de îajuftefte. Et d’autant que le refte 
a furpafTe la moitié du Divifeur j , on pourra 
ajouter 1 au Numérateur 6666 , afin d’avoir 
au lieu de -«If. 

X COOO 

MU 

x ïiïfâé A 6666 L 

V I< 


I I. 


ZM 
R E D U 


[OOOO 


C T I O N. 


T> Eduire une Fradlion Decim. en parties Decim* 
i°. Prenez le Numérateur de cette Fradlion 
& l’écrivez à part, en le confiderant comme un 
Nombre entier. 

i°. Au deflus du dernier chifre de ce Nombre 
dcriyez fon Signe, qui expofera le nombre des 
' Ncro 
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Zéro du Dénominateur de la Fra&ion propofée. 

5 °. Au deiïus du pénultième chifre de ce même 
Nombre, écrivez Ion Signe , moindre de 1 que 
celuy du dernier > & ainfi de fuite fur les autres 
chifres, en diminuant toujours de 1 le Signe de 
chacun. 

1. Exemple. 

Soit propofé de réduire ~en parties Décimales. 
i°. Ecrivez 75a part. 

i°. Sur le 5 ntettez fon Signe (t) , à caulc des 
deux Zéro du Dénominateur 100. 

3 °. Sur le 7 mettez pour Signe ( 1 ) . Ainfi vous 

aurez 7 5 \ qui fignifieront 7 Primes , & 5 Se- 
condes , pour la valeur de 

73 OH*) ^ s . 

100 ég. à 7 S c’cftàdire lo & ioo* 

2. Exemple. 

Soit propoIcdereduire-jlIfLen parties Déci- 
males. 

En yoicy l’Operation , qui eft aifee à entendre. 

6666 y O) (1; (3) (4) 

1000 ég. à 6 6 6 - 7 . 

C’eft à dire 6 Primes , 6 Secondes , 6 Tierces , & 
7 Quartes > ou » 7000“ * ^ ioo» ■ 


III. REDUCTION. 

t> Eduire une Fraction ordinaire en parties De* 
cimales. 

Eaites la même chofe que dans la 1 . Réduction 
pour ce qui eft de la Diyifion . Mais au lieu de for- 
mer du Quotient une Fraftion Décimale, en y 
foulcrivant l'Unité avec des Zéro , confiderezcc 
Quotient comme un Nombre entier ; & au deflus 
de chaque chifre marnuez les Signes ( 1 ) (1) (3} 
&c. comme dans la Reau&ion precedente. 

I 6 J. ExsM- 


* 
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4 


Traite’ 

i. Exemple. 


Soit propofé de réduire-* en parties Décimais. 
L’Operation feule fuffira pour faire entendre la 

chofe , & l'on trouvera que f- fe reduifent à 6 . 


1 . 

S 

2 . E 



X E M P L E. 


Soitpropofc' de réduire *-en parties Décimales., 
Yoicy l’Operation» elle fuffira. 

i /U)(0 

3 . iM- ' 7 S- 

4 ^ 

3. Exemple. 

Qp’il faille réduire j en parties Décimales. 
Yoicy l’Operation, elle fuffira. 

A 0 W(î)( 4 ) 
z y 6 6 6 7 . 

5* 


IY. REDUCTION. 


R Eduire les parties ordinaires d’une Efpece de 
Quantité' en fraction ordinaire. 
i°. Rcduifezpar la. Multiplication toutes lès 
parties à la dénomination des plus petites qui 
^ous font données , & le Produit fera le Numé- 
rateur de vôtre Fraélion. . 

a 0 . Reduifezauffi par la Multiplication l’Ea- 
ticr en ces memes plus petites parties données , 
& yous aurez le Dénominateur. 

1. Exemple. 

Soit propofé de réduire 4 pieds , 8 pouces , 6 
lignes, en Eraéiion ordinaire d’une Toife. 

( Il faut d’abord fuppofer que la Toife fedivi- 
fc eu 6 pieds, le pied en xx pouces» & le pouce 
en xx Lignes.) 


* 
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t*. Reduilèz les 4 pieds en 48 pouces, en mul- 
tipliant ii par 4. Aces 48 pouces joignez les 8 
pouces propofez , cela fera 5 6 pouces. Multipliez' 
56 pouces par iz (lignes,) vous aurez 6 71 lignes. 
A ce nombre joignez lésé lignes propofées, & 
vous aurez 678 lignes pour la valeur des parties- 
propofées d’une Toile , à Içavoir 4 pieds , 8 pou- 
ces, 6 lignes. Et ce nombre (678) fera le- 
Numérateur de vôtre Fra&ion. 

i°. Redùifez aulfi la Toife en lignes , cnmul- 
tipliantpremierement 6 pieds par x z ( pouces , ) 
cela donnera 71 pouces , qui étant multipliez par 


1 Z ( lignes . ) donneront enfin 864 lignes , pour, 

la valeur d’une Toife ; & ce nombre lera vôtre 

Dc'nominateur ; 

ainfi vous aurez d’une Toile, 

pour la Fraction demandée. t 

iz pouc. 

5 6 pouc. 

4 pieds. 

izlign. 

48, ■ 

IJl 

8 

^6 . 

5 * 

6 7 * 
6 


6781ign. pourleNum,. 

IZ pOUC; 

56 pouc. 

4 pieds. 

. u-lign. 

~?î~ 

144 


72- • 


864 lign. pour le Dénom. 

1 . 

E X E M P 1 s. 


Soitpropoféde réduire 10 Onces gros en 
Eraftion ordinaire. Soyez premièrement averty- 
que la Livre à peler fe divilê en 1 6 Onces;& l’On- 
ce en 8 gros * apres quoy 

i°. Multipliez 10 Onces par 8 gros j cela fera 

I 7 89 


* 
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8 o gros. Joignez-y les 6 gros propofcz, vous au- 
rez 86 gros. Doublezce Nombre à caufe du de- 
mi-gros , vous aurez 171 demi-gros} àquoy 
vous ajouterez 1, cela fera 173 demi gros , 
pour les parties propofe'es de la Livre 5 & ce fera 
vôtre Numérateur. 

x°. Reduifez la Livre entière en demi gros, 
multipliant 1 6 Onces par 8 ( gros , ) & vous au- 
rez 128 gros. Doublez ce Nombre , &vonsau- 
aurez enfin 1 5 6 demi gros , pour la valeur de la 
Livre ; & ce nombre fera vôtre Dénominateur. . 
Ainfi vous aurez d’une Livre pour la Fra.- 
dion demande'e. 


10 One- 

1 6 One.' 

JL s ros 

8 gros 

80 gros 

12 8 gros 

6 

2. 

8 6 gros 

x 5 6 demi-gros pour le Dé- 

a 

nominateur. 


171 demi-gros 

173 demi gros pour le Numérateur. 


V. REDUCTION. 

TJ Eduire les parties ordinaires d’une Eipcce de 
Quantité , en parties Décimales. 
i°. Reduifez les parties propofe'es en Fraction 
ordinaire par la Réduction precedente. 

x°. Reduifez cette Fradion en parties Déci- 
males par la^ .Rcdudioû,& vous aurez vos parties 
Décimales demandées. 

1. Exemple. 

Soit propofé de réduire 4 Pieds , 8 pouç. 6 
lignes, en parties Décimales. ' ' 

i°. Reduilez ces parties en Fradion ordinaire 
par la Redudion precedente j vous trouverez 
jj* d’une Toifç. 

3-*. Rio- ‘ 
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t®. Reduifez cette Fradion en parties Déci- 
males par la 3. Redudion > & vous aurez 

(.1.) (z) C3X4) . ... 

78471 pour les parties Décimales requîtes -, 
en voicy l’Operation. 

0 {i 

* 7 « f(ï)(*)(î)(4) 

864' WWW < f > V 7 847* 

wm* 

me 

ZS 

a. E X E M P L E. 

Soit propofé de réduire i o Onces 6 -j-gros en 
parties Décimales d'une Livre. 

i°. Redui fez cela en Fradion ordinaire,- vous 
trouverez $-d’une Livre. 

z°. Reduifez cette Fradion en parties Deci* 

, o - (0(0(3) ( 4 ) , 

males j & vous aurez enfin 6 7 s 8,dontvoi>- 

cy l’Operation. 

(* 

ÏÛ4* 8 f(0(0(î)(4) 
Ijj ititŸÏQ* V 6 7 5 8. 

Z 5 6* ïgfififLfi 

txss 

VI. REDUCTION. 


TV Eduire des parties Décimales en parties ordf- 
•“'* naires d’un Efpecede Quantité. 

i°. Multipliez vôtre Nombre Décimal par 
vôtre Entier réduit en Tes plus grandes parties- 
Puis de ce Produit retranchez autant de chifres , 


de la droite à la gauche 1 que vous délignera le 
dernier Signe de vôtre Nomb. Decim. Et ce qui 
reliera à la gauche , fera le nombre des plus hau- 
tes parties de vôtre Entier. z°. Mul- 
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a 0 . Multipliez ce Nombre retranché , par une 
des plus hautes parties réduite aux fîennes pro- 
chainement moindres. Puis du Produit retran- 
chez aulïî autant de chifres , de la droite à la gau- 
che, que vous en avez retranché du premier 
Produit; & ce qui vous reliera à la gauche, fera 
le Nombre des parties moyennes de Vôtre Entier; 
&c ainfi -de fuite. 


I. t' X E M P L E. i 
n , WW <3)4) , 

Soit propofe de réduire 784 7 d’une Toi- 
fe, en Pieds, pouces, & lignes. 

i°. Multipliez 7847par 6 ( pieds, ) qui font 
les plus hautes parties de la Toife: vous aurez 
47081. Puis de ce Nombre retranchez les qua- 
tre derniers Chifres , ainfi, 47081; parce que 
le dernier fi gne de vôtre Nombre Décimal eft (4) y 
& il vous reliera à gauche 4, qui feront déjà 4 
Pieds. 


i°. Multipliez les Chifres retranchez 7081 , 
par 1 2, (pouces,) qui fubdivifênt immédiatement- 
le Pied ; & vous aurez 8 4984. Coupez en les qua- 
tre derniers chifres, ainli, 8)4984; & vous au- 
rez à gauche 8 , c’efl à dire 8 pouces. 

3 0 . Multipliez le Nombre retranché 4984, 
par 11 (lignes, ) qui fubdivifent immédiate- 
ment le pouce ; & vous aurez 59808. Côupez- 
en les quatre derniers chifres, ainfi, 5)9 808 ;&il 
vous reliera. à gauche 5 , qui feront 5 lignes. 
Mais d’autant que les quatre chifres retranchez 
{9808) valent d’une Ligne, & que cette 
Fradlion approche de l’Entier , vous ajouterez 
encore 1 ligne avec les 5 ; & ainfi vous aurez 6 li- 
gnes , lcfquelles vous joindrez aux 4 Pieds , 8 
pouces , afin d’avoir en tout 4 Pieds , 8 pouces 6 
lignes, pour la valeur de vos parties Décimales 
propofées. Yoicy les operations. 

' - ■ (!) 
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(’ 1 )( 1 )(})( 4 } 7847 

7847. 6 Pie ds. 

Pieds 4I7081 

1 1 Po uces. 

4164 
7081 . 

Pouces 814984 

Li gnes; 

9968 

4984- 

LignlTjljTaT- 
2. Exemple.. 

_ . , . . ( 0 ( 1 )( 3 )( 4 ) ,, .. 

Soi^propole de réduire 6 7 5; 7 d une Liè- 
vre à pefer, en parties ordinaires , c’eft à dire en 
Onces & gros. , 

Multipliez 6757 par 16 ( Onces \) vous aurez 
1081 ii. Coupez en les quatre derniers chifrcs 
ainfi, io'8iii,- il reliera à gauche io.» c’eft à 
dire 10 Onces. 

i°. Multipliez le refte (8nz) par 8 gros.* 
vous aurez 648 96. Coupez en les quatre derniers 
chifres, ainfi, 614896; il vous reliera à gauche 
6, c’eft à dire 6 gros. Et d'autant que le refte 
(4896) vaut d’un gros » c'eft à aire prefque 
un demi-gros, vous joindrez ce demi-gros avec 
les 6 ; & ainfi vous aurez en tout 10 Onces 6-i- 
gros pour les parties demande'es de la livre. Voir 
cy les operations. 

(i)(i)(i(( 4 ) 6757 

< 7 5 7. 16 O ne.. 

40541 
675 7 • 

k One. lohnr 

8 gros. 
Gros.6U896 

C H A. 
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CHAPITRE II. 
DES OPERATION S r 
ADDITION. 

pour ajouter enfemble pluficurs parties Décima- 
les arrangez îesNombrcs comme des Entiers, 
rempliilant par des Zéro la fuite des parties, fi 
e'ieefl interrompue, comme aufli celle de leurs 
Signes , & difpofant les chifres enforte que les Si- 
gnes égaux foient l’un fur l’autre , c’eft à dire les 
Entiers fur les Entiers, les Primes fur les Primes , 
les Secondes fur les Secondes &c. Puis faites l’Ad- 
dition à l'ordinaire } & la fomme qui en vien- 
dra, fera celle qu’il vous faut} à laquelle vous 
donnerez les mêmes Signes que ceux des Nom- 
bres particuliers dont elle eft compofe'c. 

• ». Exemple. 

Soit propofd d’ajouter enfemble ces trot* 
Nombres , 

(°XOC2X3) (o)(i)(2.)(3) (°X*X0(3) 

38416, 4 I Q fj 6396. 

Arrangez ces trois Nombres comme des En- 
tiers » & faites l’Addition à l’ordinaire} & la fom- 

(ol(t)(i)(3j 

mequienviendra,àfçavoir4 8 9 i y, fera celle 
des Nombres propofez. 

(o)(»)(»X 3 > 

3 8 4 a 6 
4105 
6 \ 9 6 

Somme 489:7!)) 

2. Exemple. 

Soir propofé d’ajouter enfemble ccs trois 
Nombres, 

(o)Caî ( 0 ( 3 ) (o)( 2 ) 

S 3» 82 , 41 9 . 

Sup- 


Digitized by Google 



DE LA DlXME. Ht 

Suppléez par des Zéro les parties qui manquent*. 
& rempliflcz la fuite des Signes , puis ajou- 
tez à l’ordinaire , & vous aurez pour fommc 

(°) (»)(*) (3) (o)(i;(i)(3) 

4 6 9 t *• 5030 

Soi 

4109 o" 

Somme 4 6 9 x z f 3 >* 

3. Exemple. 

Soit propolé d’ajoûter en femble ees Nombres, 

(o)(i)0X3) Co)(3) (°X0(3) 

3209, 194? 2 S 2" 

Suppléez les parties & les Signes qui manquent- 
puis operez à l’ordinaire » & vous trouverez 

(°) (*)(*) (3) ... .. 

pour fommc x 4 7 x S* 

(o)C 0 £*)< 3 ) 

3x09 

19004 

• * S 

Somme x 4 7 1 $ (3). 

4. Exemple. 

Soit propofé d’ajoûter enfemWe ees quatre 
Nombres» 

(O) ( 0 X 3 X 4 ) ( 3 X 4 ) (0X0(4) ■ 

26, 316, 42, 7 3 - * 

Suppléez les- parties & les Signes qui ma!T- 
quent ; puis operez à l’ordinaire» & vous trouve- 

(o) («) (x) ( Î ) f 4) . , 

r ez 3 6 8 ©6 1 pour la fommc deman- 
dée. 

(o)(i)(*)( 3 )f 4 ) 

X 6 0000 
30016 
4 1 
7 8 0 0 3 


3 • 


Somme 368061 (4). 


S O U- 
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S O U S T R A C T I O N, 

P OurSouftraire un Nombre Décimal d'un au- 
tre „ on n’aura pas de peine à le faire, apres 
avoir compris l’Addition. Car il n’y a qu’à fup- 
pléer les parties & les Signes qui pourroieiiMnan- 
quer , & arranger les chifres enforte que les Si- 
gnes égaux foient l'un fur l’autre * puis operer à 
l’ordinaire , comme fi c’étoit des Entiers, 
i. Exemple. 

Soit propofé de fouftraire 

CoXi)(2)(3) Co)(i)(2)C3) 

64298 de 82102. 
Faires laSouftra&ion à l’ordinaire , comme fi 
c’e'toit des Entiers ; & vous trouverez pour ref- 

(o) (1) (2.) (3) 

. tant x 7 8 o 4 , 

(oKOC 1 ^)’ 

8 i 1 o x 
64198 
Rdte 1 7804 ( 3 ). 

2 .* E X E M 1 » L E. * 

Soit propofé de Souftraire 

<°)Cÿ (o)(i)( 3 ) 

26 de 836. 

Suppléez les parties qui manquent » comme 
dansl Addition ; puis fouftrayez à l’ordinaire, & 

Yous trouverez pour reliant 6246. 

(ô)(iKi)C 3 ) 

8306 

Z O 6 O 

6 1 4 6 (3). 

3 - E X E M P L E. 

Soit propolé de fouftraire 

( 2 )(3) . (o)(i) 

9 3 de 48. 

Suppléez ôc fouftrayez comme auparavant ; & 

vous 
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. (o)(o(*)(3) 

vous trouverez pour reliant 4 7 o 7. 

- (o)(i)(z) (3) • » 

4800 


9 A 

4 7 0 7 (3)- 

MULTIPLICATION. 

T)Our multiplier un Nombre Décimal par un 
A autre, rempliflez premièrement la fuite des 
Signes , fi elle eft interrompue ; puis multipliez 
à l’ordinaire, comme fur des Nombres entiers.Et 
le Produit qui viendra , fera celuy que vous cher- 
chez. 

Mais pour les Signes que vous devez donner à 
ce Produit , joignez enlèmble le dernier Signe du 
Multiplicande, & le dernier du Multiplicateur & * 
& donnez la fomme, ou le tout» pour Signe au 
dernier chifre du Produit. 

1. Exemple. 


Soitpropofe' de multiplier * 

(o)(l)(2) (0)(l)(2) 

398 par 264. 
Multipliez à l’ordinaire, & yous aurez pour 

„ , . (°) (1) ( z ) 1 3 ) (4) 

Produit 105072. 

J 9 8 fO 
1 6 4 (1) 


15 9 2 
2388.' 

7 9 ^ ■ •* 

Produit 105072 (4). 

2. E X E M P L E. 

Soit propofé de multiplier 

(o)U)(3) (l)( 2 ) 

284 par 12. 

Supple'ez& multipliez à l’ordinaire *, & vous 

„ , . (0C*)(3)(4)(0 

trouverez pour Produit 25 008. 

d i y 1- 
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Traite* c 

z o 8 4 (î) 

1 a- (O 

4 x. 6 8 

1084. 

Produit z 5 o o 8 (5). 

DIVISION. 

T^Our divifèr un Nombre Décimal par un au- 
tre , fuppléez & divifez à l’ordinaire -, puis au 
dernier chifre du Quotient qui viendra , dormez 
pour Signe la différence des dernier! Signes duDi- 
vidende & du Divifeur , & vous aurez le Quotient 
demandé. 

é Que fi le dernier Signe du Divifeur excede ce- 
îuy du Dividende, joignez un Zéro, ou plus, 
au Dividende , afin d’égaler fon dernier Signe à 
celuy du Divifeur. Puis divifez à l'ordinaire ; & 
le Quotient fera celuy que vous cherchez. Et pour 
trouver le Signe de fon dernier chifre, fouf- 
trayez à l'ordinaire le dernier Signe du Divifeur 
du dernier Signe du Dividende ; & ce qui relie- 
ra, fera auffi pour le dernier Signe du Quotient. 

Enfin s’il reftoit quelque chofe au Dividende 
apres la Divifion faite , joignez y plufieurs Zéro 
de fuite, & augmentez les Signes dans leur fuite 
naturelle, afin d’avoir un QuotieRt plus précis ; 
car tant plus vous ajouterez de Zéro , & plus 
vôtre Quotient approchera de la précifion. 

1. Exemple. 

Soit propofé de divifèr 

(o)(i)(a)(3)C4) (o)(i)( 2 ) 

10*072 par 398. 

Divifez à l’ordinaire , 8 c vous trouverez pour 
(0X1 )(i) 

Quotiçnt x 6 4. %, Exe m- 
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*0 

[i 6 4. 


2Ï * 


500 
5 

a. Exemple. 

Soit propofé de divifer 

(0C*)(S) <o)(a)C3) 

a, 5” 8 par 284. 
Suppléez & diviftz à l’ordinaire , 8c vous tronve- 

rez pour Quotient ! t. 

/(x}r»i 


0 * 00 *^) 


00* 

3. Exemple. 

Soit propofé de divifer 

(°)(i;(i)(î) lO{*î(î) 

J $.. 4 * * * 8 J ? P at 

Dmtezal ordinaire, & vous trouverez pour 
(o) 

•Quotient 54 , c’eftadire 54Entiers} où l’on a 
(o) pour le Signe du dernier chifre, d’autant que 
,(3) moins (3) fait (o). 

00 ✓ ïp) 

ïgSgtti) \5 4 * 

Wfd; 


4- Exemple. 

Soit propofé de tfivifer 

(o)fi)(z) ïx;{x)fj) 

z î 1 par ; 8 
Joignez premièrement un Zéro au Dividende , 
afin de rendre Ion dernier Signe au moins égal au 
dernier Signe du Divilèur. Vous aurez donc 

(°) 
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(0) (!).(*) ( 3 ) ' (*K*)( 3 )_ c •/ IJ. 

x 3 i *9 adivilerpar 3 8 5 . Et fanant la di- 

vifion à l’ordinaire , vous trouverez pour Ouo- 
. ' (o) - 

tient 6 • 


i%t 0 (V /'('o) 

g a (i) ' 6 - 
y. Exemple. 


* Soit propofe de divifer 
(■o)('i)(i)('3) 

4701 par 945. 

Divifez d’abord à l’ordinaire ; & d’autant qu’il 
reliera quelque 'choie au Dividende , joignez 
trois ou quatre Zéro à ce relie, & continuez la 
Divifiou : & vous trouverez pour Quotient 

(o) (1) (2) (3) (n)(i)(i)( 3 ) . * 

4 9 7 ' 4 , ou 4 9 7 5, y ajoutant 1 , par- 
ce que le relie 5 70 eft plus grand que la moitié de 
de 94 5 , qui eil le Dftifeur.,, 


(-5 

4#g{ 7 

v /lo)(x)(tj(3) 
Ptof 6 )_ v 4 9 7 4 • 
*lî) 


r/ff ' 

Comme les Extradions des Racines ne lont 


que devrayes Divifions, où le Divifeur eft in- 
connu, & doit être e'gal au Quotient: fi l’on a 
bien compris les Réglés de la Divifion ordinaire , 
on n’aura pas de peine à les appliquer aux Extrac- 
tions des Racines. Car il n’y a qu’a operer à l’or- 
dinaire , & donner pour dernier Signe à vôtre Ra- 
cine, la moitié' de celuy du Nonabre propofe. 
Ainfi vous trouverez , par exemple que la Racine 

quarre'ede 14 4 4,0(1 3 8. Et la Racine Cu- 
, , (o)(i)(2) (3) A (o)(0 

bique de 1 3 8 2 4 elt 2 4. 

FIN. 


K>\ ÀUW 3 W 
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